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Log-Sobolev-egyenlőtlenségek: élesség, rigiditás és stabilitás
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Az optimális tömegszálĺıtás (OMT, Optimal Mass Transport) alkalmazásával új, direkt bizonýıtást
adunk az Rn-ben érvényes éles Lp-logaritmikus Sobolev-egyenlőtlenségre (LSI). Ennek a megközeĺıtésnek
két fontos előnye van. Egyrészt lehetővé teszi az extremális függvények jellemzését a súlyozott LSI
esetében is az euklideszi tér nýılt konvex kúpjain, minden p, n > 1 esetén (lásd [1]). Másrészt lehetőséget
teremt az LSI stabilitásának vizsgálatára (lásd [2]).

Ez az ötlet felhasználható az éles LSI bizonýıtására nemnegat́ıv Ricci-görbületű Riemann-sokaságokon
is, megválaszolva ezzel Cordero-Erausquin, Nazaret és Villani [4] nyitott kérdését (lásd [5]). Ebben az
esetben az optimális konstans a sokaság ún. aszimptotikus térfogatnövekedésétől (asymptotic volume
ratio) függ.

Végül az OMT ”kodimenziós” módośıtásával éles Michael–Simon-t́ıpusú LSI-t kapunk euklideszi rész-
sokaságokon, ahol az átlaggörbület (mean curvature) meghatározó szerepet játszik (lásd [3]).
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