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1. Ertelmezés. Legyen (X, <) wvalds, rendezett vektortér. A Q : X — X leképezés aszimmetrikus vek-
tornorma, hogyha:

1. Q*=Q;
2. Q(tz) =tQ(x), Vt € Ry, Va € X;
3. Qr+y) <Q(z)+Qy), Vo, y € X;

4. Ha Q(z) = Q(—x) =0, akkor x = 0.

Ez esetben a K = QX halmaz u.n. csicsos kip, azaz K N (—K) = {0}. Q retrakcid a K kipra.

Az értelmezés formalis altalanositdsa az aszimmetrikus normdnak , amely mélyrehato kutatasok targya
az utébbi évtizedekben, kutatasok, amelyek jelentos miivelGje Stefan Cobzas, aki a targykor legfontosabb
monografidjat is publikalta [1].

A kovetkezd eredmények a [2], [3] és a [4] dolgozatok részét képezik.

Ha (X, <) vektorhals (Riesz tér), akkor a Q =T pozitiv rész nyilvdnvaléan teljesiti a fonti értelmezés

foltételeit. Ekkor (X, >) szintén vektorhdld és esetében R = —~ ( minusz negativ rész ) is teljesiti az
értelmezés feltételeit. A @ és R aszimmetrikus vektornormékra igaz:
5. Q+R=1;

6. QR = RQ = 0.

Ha M = QX a Riesz tér pozitiv kipja, akkor N = RX = —M. Az M és N kipok egymds poldrisai a
Q és az R vektornormdkra nézve.

Azt mondjuk, hogy a két leképezés kilcsonosen polaris aszimmetrikus vektornorma ha teljesiti az 1 -
6 foltételeket.

Az (X, <) rendezett Banach tér reguldris ha benne minden monoton , korlatos sorozat konvergens.

2. Tétel. Ha az (X, <) reguldris rendezett Banach tér esetén Q és R kolesondsen poldris aszimmetrikus
vektornormdkra igaz, hogy a QX és RX kipok belseje nem dres, akkor (X, <) szikségszeriten Riesz tér,
Q a pozitiv rész operdtor, R a minusz negativ rész operdtor (vagy forditva).

(PL. véges m dimenzié esetén QX a tér egy vonatkoztatdsi rendszerének pozitiv orttdnsa, RX ennek a
vonatkoztatdsi rendszernek negativ ortdnsa, Qr = (xf, wwz), Rz =—(z7,..,x,,), ahol z; az = elem

e vonatkoztatdsi rendszer szerinti i-edik komponense.)

3. Tétel. Ha M az X Banach tér olyan kupja, amely zart, nem tartalmaz egyeneseket és van eqy m belsd
pontja, ha N = {—tm : t nem-negativ valds}, akkor léteznek a kélcsonosen poldris Q@ és R vektornormdk
igy, hogy M = QX,N = RX.
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