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Ha az ABC héromszog BC,CA, illetve AB oldalain (vagy azok meghosszabbitdsdn) rendre felvessziik
az X,Y,Z pontokat, akkor az AZY, BXZ és C'Y X haromszogeket nevezzilkk az X,Y és Z pontokhoz
tartoz6 rezidudlis haromszogeknek. A dolgozatunkban igazoljuk a rezidudlis haromszogek G4, Gp,Geo
silypontjai altal alkotott haromszog, az XY Z haromszog és az eredeti ABC' haromszog teriilete kozott
a kovetkez6 Osszefiiggést:

1. Tétel. Az elébbi jelolésekkel
9'T[GAGBGO] :2~T[ABC] +T[XYZ]. (1)

Majd ezt altalanositjuk négyszogre, illetve a silypontok helyett altaldnosabb specialis pontokra.
Négyszog esetén érvényes a kovetkezo Osszefiiggés:

2. Tétel. Ha az ABCD négyszogben M € BC,N € CD,P € DA és Q € AB, valamint G4,Gp,Gc,Gp
az AQP, BMQ, CNM és DPN hdromszdgek sulypontja, akkor

IT[GAGpGeGp) = 2T[ABCD] + 2T[MNPQ] + TI[AMDQCPBN AJ. (2)

Az elébbi tételekben a sulypontok helyettesithet6k pontharmasokkal, amelyek tagjainak a baricentri-
kus koordinatai ciklikusan permutalédnak. Egy sajatos eset a kdvetkezo allitas:

3. Tétel. Ha Ay, Ay, A3z az AZY hdromszog A-bol, Z-bdl, illetve Y -bél indulé oldalfelezdinek felezépontjai
€s hasonloan értelmezzik a By, By, B3 pontokat a BX Z, illetve a Cy,Co, C3 pontokat a CY X hdromszogek-

ben, akkor
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TIA1BIC] + T[A2BoCol + T[As By Cy] = 1o - TIABC) + - - TIXY Z]. (3)

A dolgozat tovabbi altaldnositdsokat is tartalmaz, illetve ramutatunk arra is, hogy magasabb dimen-
ziora hogyan terjesztheto ki a tétel.
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