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A haromszog két Uj nevezetes kore?

Bir6é Balint (Eger)-Nagydobai Kiss Sandor (Szatmarnémeti)

(balint.biro55@agmail.com, d.sandor.kiss@gmail.com)

Bir6 Balint 2016-ban Bajan, a matematikatanarok Ratz LaszIl6 vandorgytilésén felvetett egy addig
megoldatlan elemi geometriai feladatot. A megoldasra Biré Balint és Nagydobai Kiss Sandor kdzds
munkéja nyoman 2019-ben kerlt sor. A probléma tanulményozasa soran az eredeti feladattal szorosan
Osszefliggd tobb érdekes geometriai tényre is feny derlt.

Az ABC haromszog korilirt korének AA’, BB', CC' 4tmérdi altal a magassagvonalakon altalanos
esetben meghataroznak hat pontot. Ez a hat pont két olyan haromszég csucsait képezi, amelyek
hasonlok az ABC haromszdghdz. Az eléadasban e két haromszdg koré irhato korok tulajdonsagainak
tanulmanyozasaval foglalkozunk.

Az ABC haromszogre vonatkoz6an a D, E, F valamint a D', E’, F' pontokat a kovetkez6képpen
definialjuk (1. és 2. abra):

D=AHNBO; E=BHNCO; F=CHNAO,
D'=AHNCO; E'=BHNAO; F' =CHNBO,

ahol O és H rendre az ABC haromszog korilirt korének kdzéppontja, illetve magassagpontja.
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1. dbra 2. dbra
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Féként trigonometrikus eszkdzok alkalmazésaval sikerilt igazolni, hogy az DEF és D'E'F’
haromszégek hasonlék az ABC haromszdghdz, és igy egymashoz is, és a tulajdonsag teljesul minden
haromszogre (nem csak az 1. és 2. abra hegyesszogii haromszogeire).

A feladat megoldasanak egyenes kdvetkezményeként bizonyitottuk, hogy a DEF és D'E'F’
haromszdgek korulirt korei &tmennek az ABC haromsz6g H magassagpontjan (3. abra), vagyis a DEFH
és D'E'F'H négyszdgek hurnégyszogek.

3. dbra

A probléma tovabbi tanulmanyozasa folyaman Nagydobai Kiss Sandornak az volt a sejtése, hogy
az 0; H pontok, valamint a DEF és D'E'F' haromszdgek korllirt koreinek U; U’ kdzéppontjai egy
parallelogramma csucsai (4. abra). A tételt analitikus Uton siker(lt igazolni.

4. dbra



A rajzok alapos tanulmanyozésa soran Bir6 Balint megfogalmazta azt a sejtést, hogy a DEF és
D'E'F' haromszogek kordilirt kéreinek masik metszéspontjat H'-vel jelélve (az egyik metszéspont az
el6zbek szerint H), a H' pont illeszkedik a HO atmér6ji korre. (5. abra). Ezt a tételt is sikerllt egyszerti
eszkdzokkel bizonyitani.

5. dbra

Ezzel Iényegében azt is igazoltuk, hogy a DEF és D'E'F' korok, valamint a HO atméréjii kor a
H; H' alappontd hiperbolikus kdrsor tagjai.

A kodz06s kutatas soran a fentieken kivil sikerllt még bizonyitani szamos mas észrevételt, példaul azt,
hogy OH'U'U négyszdg szimmetrikus trapéz, de azt is, hogy a C'BDD’, B'CDD’, C'AE'E, A'CE'E,
A'BF'F, B'AF'F mindannyian négyszogek szimmetrikus trapézok, tovabba azt is, hogy a

C'BDD’; B'CDD',aC'AE'E; A'CE'E, illetve az A'BF'F; B'AF'F trapézparok korulirt kdreinek
kozéppontjait 6sszekotd szakaszok felezépontjai rendre az OD'D, OE'E, OF'F egyenldszaru
haromszogek korilirt koreinek kdzéppontjai.

Koz6s kutatasunk alapjan ugy latjuk, hogy az ABC haromszognek két (), nevezetes korét siker(lt
megtalalni és azoknak tobb, figyelemre mélt6 tulajdonsagéat is meghataroztuk.

K&zos munkank nyitott kérdése, hogy a H' pont vajon a haromsz06g (j nevezetes pontja-e? Ezt a
kérdést a kutatas folytatasa soran szeretnénk eldonteni.
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