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Néhány speciális függvényosztály Ulam-Hyers stabilitása
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Az Ulam-Hyers (és több általánośıtott Ulam-Hyers t́ıpusú) stabilitás története 1940-ben kezdődött, ami-
kor S.M. Ulam a Wisconsin University matematikai klubbjában a következő kérdést fogalmazta meg:
([9]):

Legyen G1 egy csoport és G2 egy metrikus csoport a d(·, ·) metrikával. Adott ε > 0 esetén létezik-e
olyan δ > 0, hogy a

d(h(xy), h(x)h(y)) < δ, ∀x, y ∈ G1,

egyenlőtlenséget teljeśıtő h : G1 → G2 leképezésre létezzen a H : G1 → G2 homeomorfizmus, amelyre

d(h(x), H(x)) < ε, ∀x ∈ G1?

Egy évvel később D.H. Hyers megoldotta a problémát ha G1 és G2 Banach-terek ([5]). Pontosabban
igazolta, hogy ha

||f(x+ y)− f(x)− f(y)|| ≤ ε, ∀x, y ∈ G1,

akkor f közelében mindig van addit́ıv függvény. Ez alapján az f(x + y) = f(x) + f(y), ∀x, y ∈ G1

Cauchy-féle függvényegyenletet Ulam-Hyers stabilnak nevezzük. Ebben a dolgozatban a Bessel-féle dif-
ferenciálegyenlet, illetve a Laguerre és asszociált Laguerre differenciálegyenlet Ulam-Hyers stabilitására
vonatkozó eredményekkel foglalkozunk. Ezek az eredmények általánosabbak, mint a [1] cikkben közölt
eredmények.
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