1.1. Feladatok

1.1.1. Feladat. Az (x,),en Sorozatot a kovetkezéképpen értelmezziik:
o =2, x1 =06 és x,y1 =61, —Tp_1.

Igazold, hogy
= 3+2v2)"| +1,vneN

és, hogy x,, + 2(—1)" teljes négyzet!
(III. Wildt Jézsef emlékverseny, 1993., Szasz Rébert)

1.1.2. Feladat. Adott az (x,)nen Sorozat, ahol

1
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Hatdrozd meg a sorozat dltalanos tagjdt!
(I. Bolyai Farkas emlékverseny, 1995., Bencze Mihdly)

1.1.3. Feladat. Jeldljik f(n)-nel annak a szorzatnak a legnagyobb lehetséges értékét,
amelynek tényezdi természetes szamok és dsszegiik n. Hatdarozd meg f(n)-net ha n > 1.

(V. NMMV., Székelyudvarhely, 1996., Urban Janos)

1.1.4. Feladat. Adott az ) 5
Unt1 = w + ]

rekurziot teljesito sorozat, ahol % < wuy < 2. Bizonyitsd be, hogy

1
l<u, <14+ —— Vn2>2.
n—1

(VI. NMMV, Kaposvar, 1997., Andrds Szilard)

1.1.5. Feladat. Az f € R[X] (2n — 1)-ed foki (n € N*) polinom teljesiti a kévetkezd
osszefliggéseket:

(f —a)i(z +a)"
és
(f +a)i(z —a)"
(a € R régzitett). Bizonyitsd be, hogy f(z):x.
(Iskolai olimpia, 1986., Konstanca, Constantin Caragea)
1.1.6. Feladat. Az (z,).en sorozatra teljesilnek az
x1=3,20 =T, Zp11 = |Tp| — Tpn_q

egyenldségek, Vn € N\ {1}. Bizonyitsd be, hogy a sorozat periodikus!
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1.1.7. Feladat. Jeloljik f(n)-nel az

12 22 n?

A -
szamok kézt elbforduld kiulonbozd értékek szamdat. Hatdrozd meg f(n)-et!
1.1.8. Feladat. Hatdrozd meg az 6sszes olyan f : Z — Z fligguényt, amelyre

3f(f(x)=2f(x)+x, VzelZl

(IV. Nemzetkozi Magyar Matematikai Verseny, 1995., Andras Szildrd)



