1.1. Alapfeladatok

1.1.1. Feladat. Van két egyforma folyadékmennyiséget tartalmazoé poharunk, az eqyik-
ben viz van, a mdsikban bor. Eqy kandl bort dttoltink a wvizbe, Osszekeverjik, majd eqy
kandlnyt keveréket visszatoltink a borba. A vizben van tobb bor, vagy a borban van tobb
viz? Vilaszodat indokold legalabb két kilonbozd mdodon, probdlkozz dltaldnositasokkal!

1.1.2. Feladat. Hatdrozd meg az x,io = %, n > 0 sorozat dltaldnos tagjat és
hatdarértékét xqg €s xq fligguényében.
1.1.3. Feladat. Igazold, hogy ha az (z,)n>0 pozitiv tagi sorozat teljesiti az

T +z
xn+2§%, n >0

rekurziot, akkor konvergens. Adjdl felsé korldtot a hatdrértékére!

1.1.4. Feladat. Igazold, hogy ha az (xy,)n>0 Sorozatra az y, = Tpi1 + %xn, n > 0 sorozat
konvergens, akkor az (x,)n>0 Sorozat is konvergens.

1.2. Versenyfeladatok

1.2.1. Feladat. Igazold, hogy ha az (z,)n>0 pozitiv tagi sorozat teljesiti az
Tnt2 < 1 Tpp1 + Ty, n >0

rekurziot és ag + ap = 1 valamint ag, a1 > 0, akkor a sorozat konvergens. Adjal felsd
korlatot a hatdrértékére!

1.2.2. Feladat. Igazold, hogy ha az (x,)n,>0 pozitiv tagi sorozat teljesiti az

Tn+4p S Oy 1Tn4p—1 + Qp_92Tp4p—2 + ... A1 Tp41 + ATy, n Z 0

p—1
rekurziot és y a; = 1, valamint a; > 0, 0 < i < p — 1, akkor az (x,)n>0 sorozat konver-

gens. Adjdl fle:l;é’ korlatot a hatdrértékére!
1.2.3. Feladat. Igazold, hogy ha az (z,)n>0 Sorozatra az
Yn = Tpyp—1 + B1Tnip—2 + BoTpip-3+ ...+ Bp_1p, n=>0
sorozat konvergens és a
P(t) ="+ BytP 2 + Bot? P + .+ Byat + By,

polinom minden qyoke az eqységsugari, origokozépponti kor belsejében wvan, akkor az
(Tn)n>0 Sorozat is konvergens.

1.2.4. Feladat. Igazold, hogy ha
1>81>8>...> Bp-1 >0,

akkor a
Pt) =t 4+ BitP 2+ Bot? P+ + Byoat + By

polinom minden gyoke az eqységsugari, origo kozépponttu kor belsejében van.



