1.1. Alapfeladatok

1.1.1. Feladat. Szamitsd ki a

. 2—t
max {mm {T’ 2——75}}
kifejezés ért’ekét!
A.M. Ostrovski
1.1.2. Feladat. Igazold, hogy tetszoleges a,b,c € R esetén
min {max{a, b}, max{b, c}, max{c,a}} = max {min{a, b}, min{b, c}, min{c,a}}.
1.1.3. Feladat. Szdmitsd ki a
mmin {max {2|z|, |1 + x| }}
kifejezés értékeét!
H. Fatki¢, B. Mesihovi¢
1.1.4. Feladat. Szdmitsd ki a a

. ) ) )
a:g;gR{max{x +y+zy +z2+2,2 +x+y}}

kifejezés értékét! Hogyan valtozik az el6bbi kifejezés értéke ha teljestlnie kell az x4+y+z = 1
feltételnek is?

1.1.5. Feladat. Szdamitsd ki a

min {max {(a + b+ ¢)> — 9bc, (a + b+ c)* — Yca, (a + b+ ¢)* — 9ab} }

a,b,ceR
kifejezés értékeét!
E.A. Jasinovi, 1996, Matematika v skole

1.1.6. Feladat. Szamitsd ki a
{23
max s min< r,y + —, —
z,y>0 Ty

1.1.7. Feladat. Szdmitsd ki a

s {1
min smaxqyx”+ —,y"+—,2° + —
z,y,2>0 Yy z €T

kifejezés értékét!

kifejezés értékét!



F. Zejnulahi, 1996

1.1.8. Feladat. Az a,b és c pozitiv szamok Osszege 1. Szamitsd ki a kovetkezd kifejezések
értékét:

a) I{lino {max {a — be,b — ca,c — ab}};
a,b,c>

b) Iglino {max{a + bc,b+ ca,c+ ab}}.
a,b,c>

1.1.9. Feladat. Az a,b,c,d,e, f és g nemnegativ szamok osszege 1. Hatdrozd meg az a +
b+c,b+c+d c+d+e d+e+ f ése+ f+ g dsszegek legnagyobbikinak legkisebb
lehetséges értékét!

NMO-ra javasolt feladat, 1981 (shortlist)

1.1.10. Feladat. Szdmitsd ki a kovetkezd kifejezések értékét, ha x,y,z € [0,1] :

a) min{max{x—i—\/1—yz,y+\/1—z2,z+\/1—$2}};

z?yﬂz

b) max{min{x—l—ﬂ,y—i—ﬂ,z—l—ﬂ}}.

x?y7z

Hogyan vdltozik az elobbi kifejezések értéke ha x +y + 2z = 17

1.1.11. Feladat. Szdmitsd ki:

a) min{ max |z% + ax + b|};
a,b “ze[—1,1]

b) min{ max] |23 + az? + bx + | };
1,1

a7b,c Ie[_ 5

b) min{ max |2" + ap,_ 12" + ap_2x" % + ... + a1 + apl}.

a; xe[-1,1]
1.1.12. Feladat. Szdamitsd ki:

a) miﬁn{max\a -cosx + cos 2z + [3 - cos 3z|};

)

b) miﬁn{max\cosx + - cos2x + 3 - cosdz|};

)

b) miﬂn{max\cosx + - cos2x + (3 - cos 3z|}.

)

1.1.13. Feladat. Az « és 8 szamokra teljesilnek a 0 < [ — a < 7 egyenldtlenségek.
lgazold, hogy

min{ max |1+ a-cosx +b-sinx|} = tg 22 _ﬁ.
ab “z€la,l] 4

V.L. Goncarov
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1.1.14. Feladat. Szamitsd ki a

mgx{min{sinoc - cos 3,8in 3 - cosy,sin+y - cos a}}
a’ 7')/

kifejezés értékeét!

1.1.15. Feladat. Szamitsd ki a

min{ max |cos’z + 2sinz - cosz — sin’z + Az + B
AB | o<a<ir

kifejezés értékeét!

1.1.16. Feladat. Az x,y,z € [0,1] szdmokra jeldljik m(x,y, z)-vel illetve M (z,y, z)-

vel az zv1 — 22, yv/1 — a2 és z\/1 — y? szdmok kozil a legkisebbet illetve legnagyobbat.

Hatdrozd meg a min M (x,y, z) és a maxm(x,y, z) értékeket. Hatdrozd meg az elébbi kife-
T,Y,2

'Y

jezések értékét, ha w +y + 2 = 1.

1.1.17. Feladat. Szamitsd ki: mi(g max {|1 + z|, |1 + 2*|}.
zE

Schweitzer Miklos Verseny, 1956

1.2. Versenyfeladatok

1.2.1. Feladat. Az ay,as,a3,a4 és as szimok teljesitik az a? + a3 + a% + a2 + a2 = 1
osszefuggést. Hatdrozd meg a

max{lér}léjxlgg) la; — a;|}

kifejezés értékét! Ugyanaz a feladat, ha a1, as, a3, as €s as nem lehet negativ.

NMO-ra javasolt feladat, 1974 (shortlist)

1.2.2. Feladat. Az xq,x9, 73 €s x4 pozitiv szamok osszege 1. Szdamitsd ki a

. { { T o) T3 Ty }}
min § max s s s .
]_—I—l’l 1+ZE1+I’2 1+l’1+$2+l’3 1+ZE1+JZ2+ZE3+$4

kifejezés értékét!

J
1.2.3. Feladat. Az xy,29,...,210 € [0, 1] szdmokra legyen s; = % - > . Hatdrozd meg
k=1

a kovetkezo kifejezések értékét:

a) max{min |s; — s;[};
z; i

,

b) min{max |s; — s;[}.
zj 1,5



F. Zejnulahi

1.2.4. Feladat. Egy pontszeri test nyugalmi helyzetbol indul és 1s alatt 1m tdavolsagot
tesz meq. Igazoljuk, hogy ha az 1s végén a test ismét nyugalmi helyzetben van, akkor
létezett olyan pillanat, amikor a gyorsuldsdnak abszolit értéke legaldbb 4m /s>

1.2.5. Feladat. Egy tényérra homokot ontink. Igazold, hogy a homok legnagyobb mere-
dekségének pontosan akkor a legkisebb az értéke, ha a homokkupac korkiup alaki!

1.2.6. Feladat. Legyen P, azoknak a legfeljebb n-ed foki P = Y a;ja’ polinomoknak a
=0
halmaza, amelyekhez rendelt polinomidlis fliggvény a [—1, 1] intervallumot a [—1, 1] inter-

vallumba képezi. Bizonyitsd be, hogy max > a?.
€ n =0

Andras Szilard, 1998



