1.1. Alapfeladatok

1.1.1. Feladat. Az N = agajay . .. ag (tizes szaimrendszerbeli) szamot onleirénak nevezziik,
ha minden 0 < i < 9 esetén a; az N szam i-vel eqyenld szdmjegyeinek szdma. Hatdrozd
meg az 0sszes onleird szdmot a tizes szamrendszerben!

1.1.2. Feladat. Igazold, hogy 18 egymast koveté haromjeqyii szam kozt van olyan, amely
oszthato a szamjegyei osszegével!

1.1.3. Feladat. Igazold, hogy {L/\/g +V2+ {L/f — V2 wrracionalis, han € N, n > 2.

1.1.4. Feladat. Hatdarozd meg a kovetkezd egyenletrendszer valos megoldasait:

Try — i = 2!13'2
To — é = 2!13'3
Trs — m_lg = 25(34
Ty — i = 23(31

1.1.5. Feladat. Hatdrozd meg a kovetkezd egyenletrendszer valos megoldasait:
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rr—yz = a
y?—zx = b
22—y =

1.1.6. Feladat. Hatdrozd meg az ABC hdromszog belsejében azt a T pontot, amelyre a
TA+TB+ TC dsszeq minimalis!

1.1.7. Feladat. Tervezzél minimdlis 6sszhosszusagu utvonalrendszert eqy négyzet belsejében,
amely lehetévé teszi, hogy minden csicsbol minden mas csiucs elérhetd legyen!

1.2. Versenyfeladatok

1.2.1. Feladat. Anna, Bedta és Csenge ugyanazon a vizsgasorozaton vett részt. Minden
vizsgan az x,y, z kilonbozé jegyeket kaptdk valamilyen sorrendben. A végén az Anna je-
gyeinek osszege 20, a Bedta jeqyeinek dsszege 10 és a Csenge jegyeinek 6sszege 9 wvolt és
az algebra vizsgan Bedta kapta a legnagyobb jegyet. Ki kapta a masodik legnagyobb jegyet
a geometria vizsgdan?

1.2.2. Feladat. Mi a sziikséges és elégséges feltétele annak, hogy az a X b méreti téglalap
belsejében elhelyezhetd legyen egy ¢ X d méreti téglalap?

1.2.3. Feladat. Igazold, hogy ha a,b,c € R, és abc = 1, akkor

ab n bc n ca <1

ad+b4ab P+ +be AS+ad+ca T

1.2.4. Feladat. Az ABCDFEF konvexr hatszogben AB = BC' = CD, DE = EF = FA

és m(BCD) = m(EFA) = 60°. Tekintsik a G és H pontokat a hatszog belsejében gy,
hogy m(AGB) = m(DHE) = 120°. Igazold, hogy AG+GB+ GH + DH + HE > CF.




1.2.5. Feladat. (Steiner bezdrodasi tétele) Adott a KCy kor és annak belsejében a Ko kor.
A ICq tetszoleges Ay pontjabdl kiindulva szerkesztiink eqy Cy kort, amely ICq-et Aq-ben érinti
és érintt a Ko-t is. Bz utdn rekurziven megszerkesztjik a Co, Cs,...,Cp, ... koroket gy,
hogy minden C; kor érintse Kq-et, Ko-t €s C;j_1-et ha j > 2. A szerkesztést periodikusnak
nevezzik, ha létezik olyan p € N, amelyre C; = Cpi1. Igazold, hogy ha valamilyen A,
pontbdl kiindulva a szerkesztés periodikus és a periodusa p, akkor tetszdleges A1 € Ki-bél
kiindulva a szerkesztés periodikus és a periodus szintén p.
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1.1. abra. Steiner bezardodasi tétele



