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Alapfeladatok

. Jeloljiik f(n) -nel annak a szorzatnak a legnagyobb lehetséges értékét,

amelynek tényezOi természetes szamok és Osszegiik n. Hatarozzuk meg
f(n)-net!

. Létezik-e injektiv f : R — R fliggvény amelyre

F27) + f(3%) =1,z € R.

. Hatarozzuk meg az o6sszes f : Z — Z fiiggvényt amelyre

f(f(n))+ f(n) =2n+3vn € Z, and f(0) = 1.

. Hatarozzuk meg az 6sszes f : R — R fiiggvényt, amely teljesiti a kovetkezd
Osszefiiggést:

f@+ %) = af(@®) +yf(?).

. Van-e olyan nem konstans egész egylitthatds polinom, amelyik minden
pozitiv egész helyen 2-hatvény értéket vesz fol?

. Hatdrozzuk meg az 6sszes olyan f : [0, 1] — [0, 1] folytonos bijectiv fiiggvényt
amelyre

/0 g (a))de = / (e

. Legyenek f,g: R — R gy, hogy f(g9(z)) = g(f(z)) = —= minden z € R
esetén. Igazoljuk, hogy ezek a fliggvények pératlanok, és adjunk példat
ilyen fiiggvényre.

. Hatarozzuk meg az Gsszes f : N* — N* amelyre teljestil minden x,y € N*:

fl@) + fy) + f(x) 2y + f(x)

2z + f(y) flx+y) + fly)



9.

10.

(a) Van-e olyan fliggvény amely minden értéket paros sokszor vesz fel?

(b) Van-e olyan fliggvény amely minden értéket paratlan sokszor vesz
fel?

Legyen fy € C([0,1]). Valamint értelmezziik a kvetkez6 sorozatot

fulz) = / *faa (O, (Fn > 1. 1)

Tudva, hogy minden x € [0, 1] esetén 1étezik, egy n € N dgy, hogy f,(z) =
0, létezik-e olyan = € R, amelyre fo(z) # 0?7

Versenyfeladatok

. Legyen f : R — R? olyan fiiggvény, amelyre f(z) = f(x + 1) minden z,

legyen tovabbd ¢ € [0, 3]. Bizonyitsuk be, hogy van olyan z € R, hogy az
f(x —t)-bél az f(x + t) pontba mutaté vektor merdleges az f(x)-bél az
f(x 4+ 1/2)-be mutaté vektorra.

Igaz-e, hogy f : R — Z fliggvény eldall f = f1 + fo + ...f, alakban,
ahol minden f; valamilyen a; szerint periédikus mérheté6 R — R fliggvény,
akkor eléall f = g1 + g2 + ...gn, ahol minden g; egész értékli a; szerint
periddikus mérhet6 fiiggvény

Meg lehet-e adni gy kordket a sikon, hogy minden egyenes legalabb 1-et,
de legfeljebb 100-at messen koziiliik?

Milyen n-re igaz, hogy ha A C R™ konvex zart akkor

(a) A+ A is konvex zart?
(b) A — A is konvex zart?

Legyen f: R — R. Melyik allitasbdl kovetkezik a masik?

(i) f folytonos

(ii) f grafikonja Osszefiiggd zart halmaz.



