1.1. Alapfeladatok

1.1.1. Feladat. A méhek csalddfaja alapjan dllapitsd meg, hogy hany n-ed rendi nagyapja
és nagyanyja van eqy herének! A méheknél a kiralynd megtermékenyitett petéibol kelnek
ki a dolgozo méhek és a meg nem termékenyitett petékbol a himek.

1.1.2. Feladat. frjuk novekvo sorrendbe az osszes olyan szimot, amelyben nem szerepel
a 6-0s és a T-es szamjegy. Milyen szdm dll a 2010-edik helyen?

1.1.3. Feladat. Egy béka ugrdl az A1 As ... Ag szabdlyos nyolcszog csiucsain. Az As cstcs
kwvételével minden csucsrol ugorhat szomszédos csiucsra, de ha az As csucsra ugrott, akkor
ott kell maradnia. Jeloljik a,-nel azoknal az n ugrasbol allo kilonbozo ugrdssorozatoknak
a szdmdt, amelyek kezddpontja Ay és végpontja As. Igazold, hogy as, 1 =0 és

1
=

1.1.4. Feladat. Bizonyitsd be, hogy az

2+ V2 = (2— \/5)”-1) .

zo=1,21 =41, 4o =3z, + /8 (22 +22,,), Vn >0
osszefiiggésekkel értelmezett sorozat minden tagja természetes szam!
1.1.5. Feladat. Hdny kiilonbozd modon fedhetd le eqy 2 X n-es tabla 2 x 1-es dominokkal?

1.1.6. Feladat. Hdany kiilonbozé mddon fedhetd le eqy 3x 2n-es tabla 2x 1-es domindkkal?

1.2. Versenyfeladatok

1.2.1. Feladat. A mellékelt tabldzat képzési szabalya ugyanaz, mint a Pascal hdaromszognek,
csak az oldalakon a kezdéértékek masok. Hatdrozd meg az n-edik sor k-adik elemét!

1.1. dbra. Pascal haromszog

1.2.2. Feladat. Hdny fizpontja van az f : [0,1] — [0, 1],
[ z+1, haz<
f(a;)—{2_2$’ ha v >

figgvény n-edik iterdltjanak?

DO =N [ =



1.2.3. Feladat. Az (a,),>1 sorozat teljesiti az

1+ 4a, + 1+ 24a,
16

Up41 =
rekurziot n > 1 esetén és a; = 1. Hatdrozd meg a sorozat dltaldnos tagjdt!

1.2.4. Feladat. A P, polinom teljesiti a P,(cos(z)) = cos(nz) egyenldséget minden x €
R esetén. Jelolje S, a P, egyiitthatoinak abszolut értékébol képezett dsszeget! Szamitsd ki
Sp-et azn fligguényében!

1.2.5. Feladat. Azonos méreti korongokat helyeziink eqymds mellé ugy, hogy az alsoé sor
osszefliggo legyen és minden tovabbi sorban az 6sszes korong az alatta levd sor pontosan
két korongjat érintse (lasd a mellékelt abrdt). Az ilyen elrendezések kozil nevezzik ko-
rongtombnek azokat az elrendezéseket, amelyekben minden sor osszefiiggd. Hany kilonbozd
korongtombnek tartalmazhat az elsé sora n korongot?

1.2. dbra. Korongtomb



