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1. Tétel — Algebra

1. Adjuk meg a csoport és a részcsoport meghatdrozédsdat. Jelentsitk ki és bizonyitsuk be a
Lagrange-tételt.

2. Taldljuk meg az Osszes olyan (m,n) szigorian pozitiv egész szdmpdrt, amire a 2™3" szdmnak
pontosan 10 pozitiv osztdja van.

3. Mutassuk meg, hogy az f,, : R — R, f,(z) = ™, n € {1, 2,3} fiiggvények linedrisan fiiggetlenek
az R® vektortérben.

II. Tétel — Matematikai analizis

1. Ertelmezziik egy fiiggvény Taylor-polinomjat egy rogzitett pontban. Jelentsiik ki és bizonyftsuk
be a Taylor—Young-tételt.

2. Trjuk fel egy f : [0,1] — R fiiggvény egy Riemann-tsszegét egyenletes felosztds esetén.
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Szdmitsuk ki a z,, = + 4+t sorozat hatdrértékét, ahol a > 0.
l1+na 24 na n-+ na
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3. Hatdrozzuk meg az f : [0,27]— R, f(z) = —" (a > 1) fiiggvény egy primitiv fiiggvényét
a C xTr

a [0, 27| intervallumon.

III. Tétel — Mértan

1. Irjuk fel egy térbeli egyenes vektoridlis egyenletét és ebbdl vezessiik le az egyenes kanonikus
egyenletét egy ortonormdlt koordindtarendszerben.

2. Az xOy koordindtarendszerben tenkintsiik az (a,0), (0, 3) illetve (a, 3) koordinatdju A, B,C
pontokat, ahol a, 3 € R\ {0}, a + 3 = 1. Jeloljiikk P-vel a C' pont AB egyenesre es6 vetiiletét.

(a) Trjuk fel a PC egyenes egyenletét.

(b) Mutassuk meg, hogy a PC' egyenes dtmegy egy rogzitett ponton (ami nem fiigg a-tél és
3-tol).

Megjegyzés:

Munkaidé: 3 dra

Minden tétel kotelezo.

Minden tételre 1 és 10 kozotti jegy adhaté.
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NOTA: Orice alti solutic corcctd sc va puncta corespunzator.



