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Subiectul I. AlgebrX
1) Dali un exemplu de spaliu vectorial real de tip finit rn care datri apoi un exemplu de

il]jff::l,it$;*'*nt 
3 ei un exemplu de submullime care nu este subspa{iu, Justificali

2) Sd se arate cd;
a) 2Z este subgrup al grupului (%,+);
b )  2 Z \ B Z : 6 V q i 2 Z * B Z = Z ;
c) f : Z -+ 22, f (r): 2o este un izomorfism intre grupuri le (V,, +) gi (22, q);
d) 22 este subinel al inelului (2,+,,).

Este / un izomorfism de inele? Justificali rdspunsul.

Subiectul IL Analtz6 maternaticd
1) Enunlali teorema lui Taylor.
2) scrieli 

i:irjY 
lui Taylor de ordinur n in puncrul zero pentru funclia / : IR *+ rft,

. f (o )  :  I  
u - " ' * '  dacS r )o

l. 0, dacd o ( 0,
3) Enuntragi teorema lui Newton-Leibniz,

4) Calculali [' --@"
J t  ,1+@d' '

Subiectul III. Geometrie
1) in reperul cartezian ortonormat roy seconsiderx punctere o(0,0), 4(r.2,0), B(e* 4,F),c(a,9),unde e,p € rR, a > 0, B) 0 (unftatea de mdsurd.rt" i 

"rj. 
Fie {/} = oB (1 AC,D e OC astfel inc6t ID ll OA qi {E} = AD n BC.

a) Determinagi ecualiile dreptelor OB qi AC.
b) Determinali coordonatele punctelor .I, D ni E.
c) Ar5tatri cd /D : B cm.
d) Demonstra\i aE CE = BC,
e) Determinali coordonatele sinretricului puncturui B fald de dreapta D.I.
f) Determinali ecualia dreptei BD,
g) Dacx (D-I este bisectoarea unghiului TDE, ard,tagi cd OABC este trapez dreptunghic.2) Fie cubul IABCDAIBtctDtl raportat ra reperur ortonormat orgz gifie / = o(0,0,0),B(a,0,0), .p(0, a,Q), At(0,0,a), unde o € IR, a ) 0. Fie M centrul p',tratului IABCDI, Nmijlocul muchiei lB'c'\, p mijrocul muchiei [.4.4/J. Determinali aria triunghiurui MNp.



BAREM DE NOTARE

Srrbicctul I. AlgcbrX
()ficiu .
1) Exeruphr corect cle'n*o-it,,,r-,rir"",,ri,,,,"'n,rirJ>; ... .. ,t,;t"|,]ril:Iixettrphr corect rle srrbspa(irr cle dirtre.usirrne i:| . 0.5 1;rrrrr,feExe:.uplu corect cle subrnulqiure (_,are uu este sullspa[itr 0,b pulctc.observalie: in cazul unor' ()xetllplo crlrecto cal'e r1r.r slult collsacr.atc.., in lipsa j's-tific[rilor necesare, s(] vo'acorclt'r itoar'0,7b pructe pe tot srrbiectul 1).

2) a) Dr.ur<.rrrstrtrrctr felpttrlui c.i, 2Z < Z fblosinrl tcorctlru clc c41,6"x"rrzm,c a sub_grupdlui
. 2 2 # A , , . . .  

. . , . . 0 , b p u r r c t e ro riifercnta a doi rnrrltipli rlc 2 cstc rnrrltilllu rlo 2 . 1 prrnctb) 22 n 32 = 6V cltxrarece pentru r € 2,"
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c )  , l ' o u r , r u , r f i s ' r t l e r g n r p u r i  . . . 1 . . : .  . - . '  
' " ' " r ! " P . t r r u t ' s

f  k i i ^ ^ + . : . . r  . , , I p u u c t

Subiectrrl II. AnalizX Maternertic[
Ofir:iu , . . . . . . 1 p r r u c t1) cnrru{rrl tcoroutei

1 prurct

. , . , . ,0, , : , , i r , r" i "
:113,.:l]:lt:'rarea 

faptnlui c6.22 e subinel in z foltLsiud reur.enra cle caracrerizare asrtbiuahilrri sart eotnPlctarea ltti a) r:rr ftrptrrl ct1 plorirnrrl ar clorrd nlsrloro introgi 'a'epar . ,  
0,5 l lunctclf n. e oruornorfism cle irrele- E.xemgrru c.Le s6.i.stifice afirmaria( n . g ,  2 : / ( i )  = .  f ( 1  . r ) *  f ( r ) . / ( 1 )  =  2  t : 4 ) . . . . .  . , . . . , 1 p r u r r : r

2)calr:rrlaretr lrri /,(,r) pe,ntlrr t: l0 . .. 1 punct
l i t , r ' . r , ,  f '  ( r )  =0 . . . . .
l i t t t , . . , n o , f ' ( r ) : 0 .  c x i s t i L . / ( U ) : U  

; . . . , . ,  . . 0 , 5  p u u c t c

st*bi l i .et ' r  l ' i  / tnr(r) :  {&"(*) t-+'  
*  t :  

urrcler p2,,  esre uD pol i 'or*

r l .  grar l  2,n , . .  
| .o '  ' r :  < ( ' '

I imi lo /( , ' ) ( ; )  :  o . .  , ,  
1 Ptt t tct

u, ' , ; ; ; i t " r i " j  =  n,  . . * i r t , i  y tn)(o)  = 0 . . ,  . .  . . . . ,  . . , . . ,  . . . . , . , . . . . , .  , : . .3 , l  i l i i i l l
pol iuorrnr l  lu i  ' l 'ap' l t . r r .  ' l i r ( f  

;0) :  . f  (0) *  ,  
i , ,n, . .  + . . .  +- / ( ' ; ;10).?,n _ 0 . . . .  0, I  p*rx:rc



3) enunlul teorenrei
. 1 punct

]).:tlr".".,u 
t= /;ffi;;dr qi considerlm subsritulta r = /frr" .,0,b puucte

t  :2 J fu r t t '  , . . . .  o,b puuctc
I : 2 f ( t - - j - - + . , r  \ , r *

"  \  r r r  '  ( l * r ) r  )  . ' - '  
' ,  , . . ,0 , I  p t tuc tc r

t  =zlt - i lrr( l  +t) - *) *"= z(\ff i ;_2t*(1 + \,4;;) _ .*fo) +"
; ;  " f f i " " ;  ' - " "
, / r  l i f f f i  d t '  =  i l  -  4 ln2 . , . . . . .0 ,5 prmeta.

Srrbiectul IIL Geometrie
Oliciu ,
1 )  " " ' l P t t t t c t
a) Ecunl i i ie ch'eptelor OB ryi  AC , .  . ,  . .1 puuctlr)  C- ' txrrdonatcl tr lu. i  I  , , , , .  . .0,bprructucjoordouatelelui  D , ,0,b puncteCoorr. lonatele lui  .e . , , . .1 punctc )  I D  =  t l  c m  ,  . . . . . . , 0 , 5  p u n c t cd) CE = BC 

.0.b puncrtee) Coordonatelesimetr icului  . .  . , . . .0,b punctef) Eruulierdrcptci BD ..
g) (D/ bisectoare + OABC tr&pez clreptrurghic ..2 puncte.
2) Ar ia tr . iunghiuhri  h[Np . , .2 ,>1nete.
NOTA: Orice altfl sol*lie crorer:tfl va, fi punctatd. corespunzfltor.


