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MATEMATIKA irasbeli préoba

I. TETEL (30 pont)
1. Tekintsiik az 2! — (2m — 1)x? + 4m — 5 = 0 egyenletet, ahol m egy valds paraméter.
a) Az m = 1/2 esetben oldjuk meg az egyenletet a komplex szamok halmazén.

b) Hatdrozzuk meg az m azon értékeit. amelyekre az egyenlet minden gyoke valds.
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nem invertélhaté. akkor X = (a + d)" ' X, barmely n > 2 természetes szam esetén.

2. Legyen X = (

) egy valds szamokat tartalmazdé matrix. Igazoljuk, hogy ha X

II. TETEL (30 pont)

1. Az Oxy derékszogl koordindta-rendszerben adottak az A(2,3 —m). B(m + 2, —1) és
C(m,2 —m) pontok, ahol m egy valds paraméter.

a) Igazoljuk, hogy barmely m € R esetén az A, B. C' pentck nem kollinearisck.

b) Hatarozzuk meg az m € R paraméter azon értékét. amelyre az ABC hdromszog
teriilete minimalis.

2. Oldjuk meg a sin® 2 + cos’ 2 > = egyenlétlenséget.
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III. TETEL (30 pont)

1. Adott az f: R — R, f(z) = xarctgzx fiiggvény.

a) Igazoljuk, hogy az f fliggvény pédros, mig annak f’ derivédltja paratlan fliggvény.

b) Hatdrozzuk meg az f primitiv fiiggvényeit és igazoljuk, hogy azok kozil az egyik
paratlan fiiggvény.

2. A g: R — R folytonos fiiggvény kiclégiti az f:l g(t)dt = 0 osszefiiggest. barmely x € R

esetén. Igazoljuk, hogy g paratlan.

MEGJEGZESEK:

Minden tétel kotelez. 10 pont jar a megjelenésért. Az effektiv munkaidé 3 ora.
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L0 i 7 1 10 puncte
SUBIECTUL L. ittt ittt ittt ittt it ttetneneeeneeneencneennennans 30 puncte
1.
a) Pentru m = 1/2 ecuatia devine 2 =3 ... ... . 2 puncte
Aflarea TAdACINILOT ... ... 8 puncte
b) Conditiile necesare si suficiente pentru ca ecuatia sa aiba toate radacinile reale ......... 4 puncte
Aflarea valorilor TUL 770 .. ...t e 6 puncte
2.
Conditia ca matricea sa nu fie inversabila ........ ... .. 3 puncte
Demonstrarea proprietatii cerute .......... ..o 7 puncte
SUBIECTUL II ...ttt iiiittttttttt it tntntntasasasassssssssscsenensnsnsass 30 puncte
1.
a) Necoliniaritatea punctelor ......... ...t 10 puncte
b) Calculul ariei in functie de m ... 3 puncte
Valoarea lui m pentru care aria este minima ........... ... ... i 7 puncte
2.
Reducerea inecuatiei la o forma mai simpla ........ ... 8 puncte
Determinarea multimii solutiilor ...... ... ... 2 puncte
SUBIECTUL III ...ttt ittt ittt tneentneentseentsesassesnssssnsnns 30 puncte
1.
a) Paritatea functiei f gi imparitatea functiei f/ ......... .. . . i 10 puncte
b) Determinarea primitivelor lui f ........ . 10 puncte
Determinarea primitivel IMpare . ...........oouu oot 5 puncte
2.
Derivarea membru cu membru in egalitatea data .......... ... ... . L 4 puncte
Deducerea imparitatii functiei g ....... .o 1 puncte

NOTA: Orice alta varianta de rezolvare corecta se puncteaza corespunzator.



