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Trigonometrie

1. (Admitere 2019) Fie functia f : R — C* definitd prin f(z) = cosa+i-sinz, JV’FG @ .
Sa se indice care dintre urmaétoarele afirmatii sunt adevarate:

f este un morfism de grupuri intre grupurile (R, +) si (C*,-). f este injectivi.
f este surjectiva. @ f este un izomorfism de grupuri intre grupurile (R, +) si (C*,-).
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2. Sa se determine valoarea de adevar a propozitiei

EQI)‘.: sin 2x o cosx  COsy :tang
1+ cos2x 1+cosxll—_|—i(js’%J 4

pentru valorile x € R pentru care expresiile din ambii membrii sunt defi-
nite.
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3. Demonstrati cd pentru z € (0,7/2) are loc relatia -~ D
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4. (Mate-Info 2018) Daltgi sina + sin 8 =% si cos a + cos 8 :g atunci aflati
cos O‘T_B, cos (a — f3) 1 cos (e + B) in functie de¢ si g
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. . ~A {namX 4 A
5. (Mate-Info 2018) Rezolvati ecuatia 45" 2¢ 4 43520 — 65 unde 2 € R.
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6. Sa se calculeze cos 36°.
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7. S& se arate ca sin1° + cos 1° ¢ Q.
1

Solutie. Fie x = sin1° 4 cos1° si presupunem prin reducere la absurd ca z € Q. Prin
calcule, avem:

22 =1+sin2°, deci sin2° € Q,

cos4® =1 — 2sin?2°, deci cos4® € Q,
c0s12° = cos3-4° = 4cos>4° — 3cos4° € Q,
cos 36° = 4 cos® 12° — 3cos 12° € Q.
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(U A O\) 8. Fie ABC un triunghi si M un punct in interiorul sau astfel incat ZM AB =
10°, ZMBA = 20°, ZMAC = 40° si ZMCA = 30°. Demonstrati ca
triunghiul ABC este isoscel.
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Teorema sinusului. Fie ABC un triunghi oarecare, in care notam cu a, b, ¢
lungimile laturilor BC, C'A si respectiv AB. Au loc urmatoarele egalitati
a b ¢
sinA  sinB  sinC

— 2R,

unde R este raza cercului circumscris tringhiului ABC.
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Teorema Cosinusului. Fie ABC un triunghi oarecare, in care notam cu a, b,
¢ lungimile laturilor BC, C'A si respectiv AB. Atunci are loc egalitatea

a® = b2 + 2 — 2bccos ZA.
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