ITI. Valtozat

I. TETEL
1. Oldjuk meg az = + log, = + 2° = 7 egyenletet a (0, 00) halmazon.
2. Jelblje o1, x9, 73 és w4 az x* — v — 8 = 0 egyenlet gyokeit. Hatdrozzuk meg az

2,2 .2, 24 4 4 4 4
A=zi+a5+a5+x;ésaB=a]+x,+ 25+ 7,

szamokat.
3. Az M;3(C) halmazban legyenek az

010 1 00
A= 001 |, Is=| 0 1 0
000 0 01

matrixok.
a) Szamitsuk ki A%. Mutassuk ki, hogy I3 + A invertalhaté és az inverze I3 — A + A2
b) Oldjuk meg az XA = AX egyenletet a M3(C) halmazon.

II. TETEL )
1. Legyen az ABCD konvex négyszog, amely atléinak felez6pontjai nem esnek egybe.
Jeloje M, N, P,Q,S,T az [AB],[BC|, [CD],[DA], [AC] és a | BD] szakaszok felezépontjait.
Bizonyitsuk be, hogy az M P, NQ és az ST egyenesek Osszefutdak egy pontban.
2. a) Bizonyitsuk be, hogy bamely x € R valds szdm esetén igaz a [sinz] 4 [cosz] < 1
egyenlStlenség, ahol [a] az a € R valds szdm egész részét jeloli.

b) Oldjuk meg az [sin x] + [cos z] = 2!75"® egyenletet.

III. TETEL )
1. Legyen az f : (—%, %) — R fiiggvény, amelyet az

x daca x € (—%,%]
flx) = . e

m—xr daca z € (§,7)
képlettel értelmeztiink.

a) Abrazoljuk az f fiiggvényt.

b) Bizonyitsuk be, hogy az f vannak primitiv fiiggvényei és hatdrozzuk meg egy
primitiv fiiggvényét az f-nek.

¢) Bizonyitsuk be, hogy az f integrdlhaté a [0, 7| intervallumon és szamitsuk ki az
Jy f(2)dz hatdrozott integralt.
2. Szémitsuk ki az [ arcsin(sin z)dz hatdrozott integralt.



