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Ecuatii si inecuatii

Probleme rezolvate

1. Sa se determine valorile parametrului m € R astfel incat ecuatia +/2|z| — 2z =m — =z
sa aiba trei solutii reale distincte.

2. Rezolvati in R inecuatia 4/log, 31—_2;3 <1.

3. Sa se afle solutiile reale ale ecuatiilor /2 —x — x = 0, respectiv, vV2—x —x =1, gi ale
inecuatiei In(v/2 -2z —x) <0.

Probleme propuse

4. Si se determine multimea solutiilor ecuatiei z? — |z| = max(x + 1) , discutand in functie
de parametrul m € R.

5. Sa se determine z,y € R astfel incat

zy+x+y=11
xy(r +y) = 30.

v A . . IE“FI
6. S se rezolve in R inecuatia %5 < 1.

7. Fie f : D —» R, f(z) = logzz + log, /z & —log1 x — 6. S& se determine domeniul maxim
3
de definitie D. Sa se rezolve ecuatia f(x) =0 si inecuatia f(z) > 0.

8. Rezolvati in R ecuatia 3% 4+ 4% = 5% gi inecuatia 3% + 4% > 5% .
9. Rezolvati in R inecuatia (v2 —1)* + (3 — 2v/2)* > 2.

10. Rezolvati in R inecuatia logy(9 —2%) >3 — =z .

11. Rezolvati in R inecuatia lg(z? —3) > lg(z + 3) .

12. Rezolvati in R inecuatia 2In’z +1 < 3lnz .

13. Rezolvati in R ecuatia 2% +logyx —2=0.

14. Rezolvati in R ecuatia 2*log,z —4 =0 .

15. Si se arate ci ecuatia 2% 4+ x = a are o singura solutie pentru orice a € R.



Rezultate utile

Fie I,J C R intervale nevide si f : I — J o functie. Fie a,b € J cu a < b.

Daca f e injectiva, atunci ecuatia f(x) = a are cel mult solutie.

Daci f e bijectivi, atunci ecuatia f(x) = a are solutie unica, z = f~1(a).

Daca f e strict monotona, atunci f e injectiva.

Daca f e injectiva si monotona, atunci f e strict monotona.

Daca f e bijectiva si crescatoare / descrescatoare, atunci inversa ei are aceeasi calitate.

Presupunem ca f e bijectiva si fie S<, respectiv S>, multimea solutiilor inecuatiei f(x) < a,
respectiv f(z) > a. Daci f e crescitoare, atunci S< = (—oo, f~(a)]NI si S> = [f~!(a),0)NI.
Dacd f e descrescitoare, atunci S< = [f~1(a),00) NI i S> = (—o0, f~(a)]N 1.

Presupunem ca f e bijectiva gi fie S multimea solutiilor inecuatiilor a < f(x) < b.
Dacd f e crescitoare, atunci S = [f~!(a),f 1(b)] N I. Daci f e descrescitoare, atunci

S=1f710), @)l



