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Continuitate si derivabilitate

1. Fien e N=1{0,1,2,...} un numar natural gi f: R — R functia definita prin

T dacia %0
xr

0 daca x = 0.

a) Determinati valorile lui n pentru care f este continua pe R.
b) Determinati valorile lui n pentru care f este derivabila pe R.

c) Determinati cea mai mica valoare a lui n pentru care f este de doua ori derivabila pe R.

2. Fie n un numaér natural nenul si f : R — R functia definita prin

1
" sin — dacaz #0
flz) = v

0 daca z = 0.
Demonstrati ca f este derivabild pe R si studiati continuitatea functiei f': R — R in 0.

3. Sa se demonstreze ca
e">14+z+ —
2
pentru orice numar real x > 0.

4. Fie f : R - R gi g : R — R doud functii continue. Sa se demonstreze ca dacd f este
marginita iar g este nemarginita (atat inferior cat si superior), atunci ecuatia

fz) = g(x)
are cel putin o solutie in R.
5. Fie a > 0 un numar real iar f : [—a,a] — R o functie continuad pe [—a,a| si derivabila
pe (—a,a). Construiti o functie g : [—a, a] — R care satisface ipotezele teoremei lui Rolle si are

proprietatea ca
J'(x) = 2z + (2° — a®) f'(x)]e/ V)

pentru orice x € (—a, a). Deduceti ca exista un numar b € (—a, a) astfel incét

2b
f'(b) = PR



