A TANTARGY ADATLAPJA
Kiegészitések a szintetikus geometriahoz

Egyetemi tanév: 2025-2026

1. A képzési program adatai

1.1. Fels6oktatasi intézmény Babes-Bolyai Tudomanyegyetem
1.2. Kar Matematika és Informatika

1.3. Intézet Magyar Matematika és Informatika
1.4. Szaktertilet Informatikai Matematika

1.5. Képzési szint Alap

1.6. Tanulmanyi program / Képesités Matematika (magyar nyelven)
1.7. Képzési forma Nappali

2. A tantargy adatai

) Kiegészitések a szintetikus geometridhoz i L

2.1. A tantargy neve A tantargy kédja | MLM3128

2.2. Az el6adasért felels tanar neve Mezei I1diké I[lona

2.3. A szeminariumért felelés tanar neve | Mezei [1dikd Ilona

2.4. Tanulmanyi év 3 2.5. Félév 5 | 2.6.Ertékelés médja \ 2.7. Tantargy tipusa i?:::;ﬁggy{()p
3. Teljes becsiilt idd (az oktatasi tevékenység féléves éraszama)

3.1. Heti 6raszam 4 melybdl: 3.2 el6adas 2 | 3.3 szeminarium/labor/projekt 2

3.4. Tantervben szerepld 6sszéraszam 56 | melybdl: 3.5 el6adas 28 | 3.6 szeminarium/labor 28

Az egyéni tanulmanyi id6 (ET) és az onképzési tevékenységekre (OT) szant id6 elosztasa: ora

A tankonyv, a jegyzet, a szakirodalom vagy sajat jegyzetek tanulmanyozasa 4

Kdnyvtarban, elektronikus adatbazisokban vagy terepen val6 tovabbi tajékozdédas 3

Szeminariumok / laborok, hazi feladatok, portfdliok, referatumok, esszék kidolgozasa

(nagyobb vagy egyenld a tantargy naptardban az ellendrzési feladatokra eldirt 6sszéraszammal) 4

Egyéni készségfejlesztés (tutoralas) 2

Vizsgak 4

Mas tevékenységek: leadott hazi feladatok javitasa 2

3.7. Egyéni tanulmanyi idé (ET) és onképzési tevékenységekre (OT) szant id6 6sszéraszama 19

3.8. A félév O6sszdéraszama 75

3.9. Kreditszam 3

4. Eléfeltételek (ha vannak)

4.1. Tantervi Nincs

4.2. Kompetenciabeli Kozépiskolas sikmértani alapismeretek

5. Feltételek (ha vannak)

5.1. Az el6adas lebonyolitdsanak feltételei

Tablaval és videoprojektorral felszerelt el6ad6

5.2. A szeminarium / labor lebonyolitasanak feltételei

Tablaval és videoprojektorral felszerelt el6add




6. Elsajatitand¢ jellemz6 kompetenciak!

kivalasztasa.

Szakmai/Kkulcs-kompetenciak

C1.1 Fogalmak azonositasa, elméletek leirasa és a szaknyelv hasznalata

C1.2 A matematikai fogalmak helyes magyarazata és értelmezése a szaknyelv felhasznalasaval

C1.3 A moédszerek és elvek helyes alkalmazasa a matematikafeladatok megoldasaban

C1.4. F6bb matematikai problématipusok felismerése és a megoldasukhoz sziikséges modszerek, technikak

C 5.1 A matematikai bizonyitasok megfelel§ fogalmainak, mdédszereinek és technikainak azonositasa

C 5.2 Matematikai gondolatmenetek alkalmazasa matematikai eredmények bizonyitasara

C 5.3 Matematikai eredmények igazolasara vonatkoz6 érvelések logikus felépitése és kifejtése, a feltételek és a
kovetkeztetések vilagos azonositasaval

C 5.4 Kiilénb6z6 bizonyitasi mdédszerek hatékony alkalmazasa és komparativ elemzése

tiszteletben tartasaval

Transzverzalis
kompetenciak

nyelven térténd kommunikaciéra

CT1 A szervezett és hatékony munka szabalyainak, a didaktikai-tudomanyos teriilethez vald felel6sségteljes
hozzaallas alkalmazasa a sajat potencial kreativ értékesitéséhez, a szakmai etika alapelveinek és normainak

CT2 Interdiszciplinaris csoportban szervezett tevékenységek hatékony lebonyolitasa és az interperszonalis
kommunikacio, a kiilonféle csoportokhoz valé viszony és egylittmiikodés empatikus képességének fejlesztése

CT3 Hatékony moédszerek és technikak hasznalata tanulasra, informaciészerzésre, kutatasra és a tudasszerzési
kapacitasok fejlesztésére, egy dinamikus tarsadalom igényeinek valé megfelelésre, roman és egy nemzetkozi

7. A tantargy célkitiizései (az elsajatitandé jellemz6 kompetencidk alapjan)

7.1 A tantargy altalanos célkit(izése

e szamolasi készségek, kreativ gondolkodas fejlesztése

fejlesztése

feladatmegoldoi, matematikai szovegértési készségek, jartassagok

7.2 A tantargy sajatos célkitlizései

e A diakok megértsék, elsajatitsak a sikmértan axiomatikus felépitését
e Tudjak alkalmazni a hasonl6sagot, parhuzamossagot, metrikus

relacidkat feladatmegoldasban

e Tanuljanak mddszereket kollinearitas, 6sszefutds igazolasara

8. A tantargy tartalma

8.1 El6adas Didaktikai médszerek Megjegyzések

1. A sikmértan axiomatikus El6adés, bemutatas, szemléltetés [1.6.]

felépitése. Euklidész, Hilbert, Birkhoff

axiomatikdja. llleszkedési axiomak.

2. Avonalzé axidmaja, rendezés. El6adés, bemutatas, szemléltetés [1.6.]

3. Asik elvalasztasi axidémaja, a szogek | El6adas, bemutatas, szemléltetés [1.6.]
axiomai

4. Akongruencia axiéma. El6adas, bemutatas, szemléltetés [1.6.]
Egybevagdsagok

5. Parhuzamossagi axidma, Thalész El6adas, bemutatas, szemléltetés [1.3.6.]
tétele

6. Szogfelezo tétele, hasonlosagi esetek | El6adas, bemutatas, szemléltetés [1,3]

7. Meneldosz tétele és forditott tétele El6adas, bemutatas, szemléltetés [2]

8. Ceva tétele és forditott tétele El6adas, bemutatas, szemléltetés [2]

1 Valaszthat kompetenciak vagy tanulasi eredmények kozott, illetve valaszthatja mindkettdt is. Amennyiben csak
az egyik lehetGséget valasztja, a masik lehetGséget el kell tavolitani a tablazatbdl, és a kivalasztott lehetdség a 6.

szamot kapja.




9. Steiner tétele, Van Aubel tétele El6adas, bemutatas, szemléltetés [4,5]

10. Metrikus relaciok. Stewart tétele El6adas, bemutatas, szemléltetés [4,5,7,8,9]

11. Korbeirhatésag. Ptolemaiosz tételei El6adas, bemutatas, szemléltetés [4,5,7,8,9]

12. Pont hatvanya kdrre nézve El6adas, bemutatas, szemléltetés [1,4,5]

13. Titeica “5 lejes” feladata és ennek El6adas, bemutatas, szemléltetés [5, 9]
altalanositasai

14. Orszagos és nemzetkozi olimpiakon | Feladatmegoldas bemutatas, [10]
adott feladatok megbeszélés

Kényvészet

1. E.Moise, F. L. Downs Jr: Geometrie, Ed. Did. si Ped., Bucuresti, 1983

O NN WD

din Romania Bucuresti, 2007

A. Szilard, A matematika tanitasa, Status kiado, Csikszereda, 2009
Gy. Hajds, Bevezetés a geometriaba, Nemzeti Tankdnyvkiad6, Budapest, 1999

D. Andrica, Cs.Varga, D.Vacaretu, Teme si probleme alese de geometrie, Ed.Plus, Bucuresti,2002.
D. Andrica, Cs.Varga, D.Vacaretu, Teme de geometrie, Ed. Promedia Plus, Cluj Napoca, 1997

D. Branzei, col., Planul si spatiul euclidian, Editura Academiei, Bucuresti, 1986.

T. Lalescu, Geometria triunghiului, Ed.Tineretului, 1958
C. Mihalescu, Geometria elementelor remarcabile, Ed.Tehnica,Bucuresti,1957 sau Ed. Societatii de Stiinte Mat.

9. L. Nicolescu, V. Boskoff, Probleme practice de geometrie, Editura Tehnica, Bucuresti, 1990
10. N. Agahanov, O. Podlipsky, Olimpiade Matematice Rusesti Moscova 1993 - 2002, Zalau, Editura Gil, 2004

8.2 Szeminarium / Labor

Didaktikai modszerek

Megjegyzések

Illeszkedési axiomak. Gyakorlatok.

Megbeszélés, feladatmegoldas,

A vonalz6 axidomaja,
rendezés.Gyakorlatok

3. Asik elvalasztasi axidémadja, a szogek | Megbeszélés, feladatmegoldas
axiomai. Feladatok
4. Feleadatok haromszdgek Megbeszélés, feladatmegoldas
kongruenciaival
5. Thalész tételének alkalmazasai Megbeszélés, feladatmegoldas
6. Szogfelezo tétele, hasonlosagi Megbeszélés, feladatmegoldas
esetek. Feladatok
7. Meneldosz tétele és forditott tétele, Megbeszélés, feladatmegoldas,
alkalmazasok
8. Ceva tétele és forditott tétele, Megbeszélés, feladatmegoldas
alkalmazasok
9. Steiner és Van Aubel tétele, Megbeszélés, feladatmegoldas,
alkalmazasok
10. Metrikus relaciok, Stewart tétele. Megbeszélés, feladatmegoldas,
Alkalmazasok
11. Feladatok kdrbeirhatd Megbeszélés, feladatmegoldas
négyszogekkel
12. Pont hatvanya kdrre nézve. Megbeszélés, feladatmegoldas
Feladatok
13. Euler-kor (9 pont kore) Megbeszélés, feladatmegoldas,
14. Orszagos és nemzetkozi olimpiakon | Feladatmegoldas bemutatas,
adott feladatok megbeszélés
Konyvészet
1) D. Andrica, Cs.Varga, D.Vacaretu, Teme si probleme alese de geometrie, Ed.Plus, Bucuresti,2002.
2) D.Andrica, Cs.Varga, D.Vacaretu, Teme de geometrie, Ed. Promedia Plus, Cluj Napoca, 1997
3) D.Branzei, col, Planul si spatiul euclidian, Editura Academiei, Bucuresti, 1986.
4) T Lalescu, Geometria triunghiului, Ed.Tineretului, 1958
5) C. Mihalescu, Geometria elementelor remarcabile, Ed.Tehnica,Bucuresti, 1957 sau Ed. Societatii de Stiinte Mat. din
Romania Bucuresti, 2007
6) Titeica, Probleme de geometrie, Ed. Tehnica, Bucuresti, 1961

7)

C.I. Tiu, Geometrie plana si in spatiu pentru admitere in facultate, Ed. Albatros, Bucuresti, 1976




8) L. Nicolescu, V. Boskoff, Probleme practice de geometrie, Editura Tehnica, Bucuresti, 1990
9) N. Agahanov, O. Podlipsky, Olimpiade matematice rusesti Moscova (1993-2002), Ed. Gil, Zalau, 2004
10) L. Gerdcs, A hirnégyszogek meghdditdsa, Akadémiai Kiadd, Budapest, 2010

9. Az episztemikus kozosségek képviseldi, a szakmai egyesiiletek és a szakteriilet reprezentativ munkaltatoi
elvarasainak 6sszhangba hozasa a tantargy tartalmaval.

e A tantargy tartalma sziikséges azoknak a didkoknak, akik matematika tanari palyara lépnek
e Atantargy segiti a didkokat a késébbi tanari munkajukban, a tanulék versenyekre valé felkészitésében

10. Ertékelés

Tevékenység tipusa 10.1 Ertékelési kritériumok 10.2 Ertékelési médszerek 10.3 Aranya a végsé jegyben
10.4 El6adas Alapfogalmak és alaptételek [rasbeli vizsga az 40 %

ismerete

axiomatikabdl és az ismertetett

tételekbdl

El6adasokon feltett kérdésekre | 5%

adott valaszok

[rasbeli vizsga 40 %

feladatmegoldasbol

10.5 Szeminarium /
Labor

Feladatmegoldasok helyessége

Félév kozbeni tevékenység Hazi feladatok 10%

Szeminariumokon feltett 5%

kérdésekre adott valaszok

10.6 A teljesitmény minimumkdévetelményei

e Asikmértan alapfogalmainak és alapvetd tételeinek ismerete

e Tudjak alkalmazni Ceva és Meneladosz tételeit kollinearitasi és 6sszefutasi feladatok esetén
o Korbeirhaté négyszogek tulajdonsagainak alapos ismerete

e  Metrikus relacidk alkalmazasa

11. SDG ikonok (Fenntarthato fejlédési célok/ Sustainable Development Goals)?
Nem alkalmazhaté.

Szeminarium felelGse:

Kitoltés id6pontja: El6adas felelGse:

2025.04.26. i1 .
Dr. Mezei Ildiké-Ilona, egyet. adj. br. Mezei [ldiko-Tlona, egyet. ad).

Az intézeti jovahagyas datuma: Intézetigazgato:

2025.04.30. Dr. Andras Szilard-Karoly, egyet. docens

Z Csak azokat az ikonokat tartsa meg, amelyek az SDG-ikonoknak az egvetemi folyamatban torténé alkalmazasara
vonatkozd eljaras szerint illeszkednek az adott tantargyhoz, és torolje a tobbit, beleértve a fenntarthat6 fejlédés

altalanos ikonjat is - amennyiben nem alkalmazhatd. Ha egyik ikon sem illik a tantargyra, torolje az 6sszeset, és
irjara, hogy ,Nem alkalmazhato”.


https://green.ubbcluj.ro/procedura-de-aplicare-a-etichetelor-odd/

