
A TANTÁRGY ADATLAPJA 

Módszertani észrevételek az elemi analízisben II.
Egyetemi tanév 2025-2026

1. A képzési program adatai
1.1. Felső oktatá si intézmény Babeș-Bolyai Tudományegyetem
1.2. Kar Matematika é s Informatika
1.3. Intézet Magyar Matematika és Informatika
1.4. Szakterü let Matematika
1.5. Képzési szint Mesterképzés
1.6. Tanulmányi program / Képesítés Modern mó dszerek a matematika tanítá sában
1.7. Képzési forma   Nappali tagozat

2. A tantárgy adatai
2.1. A tantá rgy neve Mó dszertani é szrevé telek az elemi analízisben II. A tantá rgy kó dja MMM3093
2.2. Az elő adá sé rt felelő s taná r neve Dr. Finta Zoltán egyet. docens
2.3. A szeminá riumért felelő s taná r neve Dr. Finta Zoltán egyet. docens

2.4. Tanulmányi év 2 2.5. Fé lév 3 2.6. É rtékelé s mó dja V 2.7. Tantá rgy típusa
kö telező -
alaptantá rgy

3. Teljes becsült idő (az oktatá si tevékenység fé léves ó raszáma)

4. Előfeltételek (ha vannak)
4.1. Tantervi  Matematikai analízis 1

4.2. Kompetenciabeli  Matematikai gondolkodá s, modellezés, problémamegoldá s

5. Feltételek (ha vannak)
5.1. Az elő adá s lebonyolítá sának felté telei  Megfelelő  infrastruktú rával ellá tott elő adó terem

5.2. A szeminá rium / labor lebonyolítá sának felté telei  Megfelelő  infrastruktú rával ellá tott szeminá rium terem

6. Elsajátítandó jellemző kompetenciák1

1 Vá laszthat kompetenciák vagy tanulá si eredmények kö zö tt, illetve vá laszthatja mindkettő t is. Amennyiben csak 
az egyik lehető séget vá lasztja, a má sik lehető séget el kell tá volítani a táblá zatbó l, é s a kivá lasztott lehető ség a 6. 
számot kapja.

3.1. Heti ó raszám 3 melybő l: 3.2 elő adá s 2 3.3 szeminá rium/labor/projekt 1
3.4. Tantervben szereplő  ö sszó raszám 42 melybő l: 3.5 elő adá s 28 3.6 szeminá rium/labor 14
Az egyéni tanulmányi idő (ET) és az önképzési tevékenységekre (ÖT) szánt idő elosztása: óra
A tankö nyv, a jegyzet, a szakirodalom vagy sajá t jegyzetek tanulmányozá sa 30
Kö nyvtá rban, elektronikus adatbázisokban vagy terepen való  további tá jékozó dá s 30
Szeminá riumok / laborok, há zi feladatok, portfó lió k, referá tumok, esszék kidolgozá sa 33
Egyéni készségfejlesztés (tutorá lá s) 10
Vizsgák 30
Má s tevékenységek:
3.7. Egyéni tanulmányi idő (ET) és önképzési tevékenységekre (ÖT) szánt idő összóraszáma 133
3.8. A félév összóraszáma 175
3.9. Kreditszám 7
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 C1.1 Fogalmak azonosítá sa, elmé letek leírá sa é s a szaknyelv haszná lata

 C1.2 A matematikai fogalmak helyes magyará zata é s é rtelmezése a szaknyelv felhaszná lá sával

 C1.3 A mó dszerek é s elvek helyes alkalmazá sa a matematikafeladatok megoldá sában

 C1.4 Fő bb matematikai problématípusok felismerése é s a megoldá sukhoz szü kséges mó dszerek, 
technikák kivá lasztá sa.

 C2.3 A megfelelő  elmé leti mó dszerek alkalmazá sa a problémák elemzéséné l

 C 5.1 A matematikai bizonyítá sok megfelelő  fogalmainak, mó dszereinek és techniká inak azonosítá sa

 C 5.2 Matematikai gondolatmenetek alkalmazá sa matematikai eredmények bizonyítá sá ra

 C 5.3 Matematikai eredmények igazolá sá ra vonatkozó  é rvelé sek logikus felépítése é s kifejtése, a 
felté telek és a kö vetkeztetések világos azonosítá sával
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 CT1 A szervezett é s hatékony munka szabá lyainak, a didaktikai-tudományos terü lethez való  
felelő sségteljes hozzá á llá s alkalmazá sa a sajá t potenciá l kreatív é rtékesítéséhez, a szakmai etika 
alapelveinek és normá inak tiszteletben tartá sával

 CT3 Hatékony mó dszerek és technikák haszná lata tanulá sra, információ szerzésre, kutatá sra és a 
tudá sszerzési kapacitá sok fejlesztésé re, egy dinamikus tá rsadalom igényeinek való  megfelelésre, román 
é s egy nemzetkö zi nyelven tö rténő  kommuniká ció ra

7. A tantárgy célkitűzései (az elsajá títandó  jellemző  kompetenciák alapján)

7.1 A tantá rgy á ltalános cé lkitű zé se  Elmé leti és alkalmazott matematikai ismeretek megszerzése

7.2 A tantá rgy sajá tos cé lkitű zései
 A bemutatá sra kerü lő  fontosabb fejezetek a kö vetkező k: Riemann-

integrá lható  fü ggvények, improprius integrá lok, fü ggvénysorozatok.

8. A tantárgy tartalma
8.1 Elő adá s Didaktikai mó dszerek Megjegyzések
1) Riemann-integrálható függvények: 
Lebesgue (illetve Jordan) értelemben 
nullamértékű  halmazok, a Riemann-
integrá lható ság Lebesgue-krité riuma, 
kö vetkezmények

Elő adá s, bemutatá s, szemlé lteté s [7, I; 319-329]
[kö nyvészet; oldalak]

2) Sajátos függvényosztályok: 
monoton fü ggvények, pá ros fü ggvények, 
pá ratlan fü ggvények, perió dikus 
fü ggvények, lineá ris fü ggvények, 
primitív fü ggvények

Elő adá s, bemutatá s, szemlé lteté s [7, I; 117-120, 122-123, 126-128], 
[6; 62, 66, 67, 72, 82, 84, 149, 162, 
163]

3) Az integrálszámítás középértékei: 
az  integrá lszámítá s első  
kö zpértékté tele, az Abel-fé le 
transzformá ció ,  az  integrá lszámítá s 
má sodik kö zpértékté tele

Elő adá s, bemutatá s, szemlé lteté s [7, I; 330-332]

4) Diszkrét egyenlőtlenségek, 
integrálegyenlőtlenségek: 
kö zéparányosak kö zö tti egyenlő tlenség, 
Bernoulli-egyenlő tlenség, Young-

Elő adá s, bemutatá s, szemlé lteté s [7, I; 38-41], [7, II; 27],                     
[7, I; 352-356], [7, II; 448]



egyenlő tlenség, Young-egyenlő tlenség, 
Hö lder-egyenlő tlenség, Cauchy-
Schwarz-egyenlő tlenség, Minkowski-
egyenlő tlenség, Csebisev-
egyenlő tlenség; 
integrá legyenlő tlenségek:  Young-
egyenlő tlenség, Hö lder-egyenlő tlenség, 
Cauchy-Schwarz-egyenlő tlenség, 
Minkowski-egyenlő tlenség, Csebisev-
egyenlő tlenség, Jensen-egyenlő tlenség, 
Hadamard-egyenlő tlenség
5) Numerikus integrálás: Lagrange-
fé le interpolá ció s képlet, 
téglalapformula, trapézformula, 
Simpson-fé le képlet

Elő adá s, bemutatá s, szemlé lteté s [7, I; 487-498]

6) A Riemann-integrálok 
alkalmazásai: terü letszámítá s, 
ívhosszszámítá s, forgá stestek 
térfogatszámítá sa, forgá stestek 
felszínszámítá sa

Elő adá s, bemutatá s, szemlé lteté s [7, I; 366-378]

7) Improprius integrálok: 
konvergencia krité riumok, az 
improprius integrá l kapcsolata a 
számsorokkal

Elő adá s, bemutatá s, szemlé lteté s [7, I; 379-409]

8) Függvénysorozatok: egyenletes 
konvergencia, az egyenletes 
konvergencia Cauchy-fé le jellemzése, 
Dini-té tel, Pó lya-té tel

Elő adá s, bemutatá s, szemlé lteté s [7, I; 410-413, 414-416]; [10; 
1.140-1.142, 1.144-1.145]

9) Függvénysorozatok: folytonos 
fü ggvény approximá ció ja poligoná lis 
fü ggvénysorozattal, folytonos fü ggvény 
approximáció ja polinomfü ggvény 
sorozattal (Weierstrass első  
approximáció s té tele), Bernstein-fé le 
polinomok

Elő adá s, bemutatá s, szemlé lteté s [7, I; 414, 419-422]

10) Versenyfeladatok bemutatása: 
diákok számá ra tartott kü lö nbö ző  
matematika versenyeken adott 
matematikai analízis feladatok 
feldolgozá sa; taná rok  számá ra tartott 
kü lö nbö ző  fokozati vizsgákon adott 
matematikai analízis feladatok 
feldolgozá sa

Elő adá s, bemutatá s, szemlé lteté s

11) Versenyfeladatok bemutatása: 
diákok számá ra tartott kü lö nbö ző  
matematika versenyeken adott 
matematikai analízis feladatok 
feldolgozá sa; taná rok  számá ra tartott 
kü lö nbö ző  fokozati vizsgákon adott 
matematikai analízis feladatok 
feldolgozá sa

Elő adá s, bemutatá s, szemlé lteté s

12) Versenyfeladatok bemutatása: 
diákok számá ra tartott kü lö nbö ző  
matematika versenyeken adott 
matematikai analízis feladatok 
feldolgozá sa; taná rok  számá ra tartott 
kü lö nbö ző  fokozati vizsgákon adott 
matematikai analízis feladatok 
feldolgozá sa

Elő adá s, bemutatá s, szemlé lteté s

13) Versenyfeladatok bemutatása: 
diákok számá ra tartott kü lö nbö ző  

Elő adá s, bemutatá s, szemlé lteté s



matematika versenyeken adott 
matematikai analízis feladatok 
feldolgozá sa; taná rok  számá ra tartott 
kü lö nbö ző  fokozati vizsgákon adott 
matematikai analízis feladatok 
feldolgozá sa
14) Versenyfeladatok bemutatása: 
diákok számá ra tartott kü lö nbö ző  
matematika versenyeken adott 
matematikai analízis feladatok 
feldolgozá sa; taná rok  számá ra tartott 
kü lö nbö ző  fokozati vizsgákon adott 
matematikai analízis feladatok 
feldolgozá sa

Elő adá s, bemutatá s, szemlé lteté s

Kö nyvészet
1) Balá zs M.- Hathá zi A.: Matematika, Erdé lyi Tankö nyvtaná cs, Kolozsvá r, 2006.
2) Balá zs M.: Matematika analízis, Erdé lyi Tankö nyvtaná cs, Kolozsvá r, 2006.
3) Cră ciun C.V.: Analiză matematică (Materiale pentru perfecţionarea profesorilor de liceu), Universitatea din
                Bucureşti, Facultatea de Matematică , Bucureşti, 1992.
4) Cră ciun C.V.: Contraexemple în analiza matematică, Universitatea din Bucureşti, Facultatea de Matematică ,
                 Bucureşti, 1989.
5) Cră ciun C.V.: Teoreme de medie din analiza matematică, Universitatea din Bucureşti, Facultatea de Matematică ,
                 Bucureşti, 1986.
6) Gelbaum B.R. – Olmsted J.M.H.: Contraexemple în analiză, Editura Ştiinţifică , Bucureşti, 1973.
7) Sireţchi Gh.: Calculul diferenţial şi integral, vol. I-II, Editura Ştiinţifică  şi Enciclopedică , Bucureşti, 1985.
8) Sireţchi Gh.: Calculul diferenţial, Universitatea din Bucureşti, Facultatea de Matematică , Bucureşti, 1983.
9) Sireţchi Gh.: Funcţii cu proprietatea Darboux, Universitatea din Bucureşti, Facultatea de Matematică ,
                 Bucureşti, 1986.
10) Rădulescu S. – Rădulescu M.: Teoreme şi probleme de analiză matemaitică, Editura Didactică  şi Pedagogică ,
                Bucureşti, 1982.

8.2 Szeminá rium / Labor Didaktikai mó dszerek Megjegyzések
1) Riemann-integrálható függvények: 
sorozatokhatá ré rtékének kiszámítá sa 
Riemann-integrá lok segítségével

Megbeszé lé s, vita, kérdezve kifejté s [7, II; 412-472], [3; 108-118],
[4; 49-56]

2) Sajátos függvényosztályok: 
gyakorlatok és feladatok

Megbeszé lé s, vita, kérdezve kifejté s [7, II; 155-157, 160-163, 168-170]

3) Az integrálszámítás középértékei: 
gyakorlatok és feladatok

Megbeszé lé s, vita, kérdezve kifejté s [7, II; 412-472], [4; 99-112]

4) Diszkrét egyenlőtlenségek, 
integrálegyenlőtlenségek: gyakorlatok 
é s feladatok

Megbeszé lé s, vita, kérdezve kifejté s [7, II; 412-472]

5) Numerikus integrálás: gyakorlatok 
é s feladatok

Megbeszé lé s, vita, kérdezve kifejté s [7, II; 554-559]

6) A Riemann-integrálok 
alkalmazásai: gyakorlatok és feladatok

Megbeszé lé s, vita, kérdezve kifejté s [7, II; 473-484]

7) Improprius integrálok: gyakorlatok 
é s feladatok

Megbeszé lé s, vita, kérdezve kifejté s [7, II; 485-498]

8) Függvénysorozatok: gyakorlatok és 
feladatok

Megbeszé lé s, vita, kérdezve kifejté s [7, II; 499-514], [4; 59-66]

9) Függvénysorozatok: gyakorlatok és 
feladatok

Megbeszé lé s, vita, kérdezve kifejté s [7, II; 499-514]

10) Versenyfeladatok bemutatása: 
diákok számá ra tartott kü lö nbö ző  
matematika versenyeken adott 
matematikai analízis feladatok 
feldolgozá sa; taná rok  számá ra tartott 
kü lö nbö ző  fokozati vizsgákon adott 
matematikai analízis feladatok 

Megbeszé lé s, vita, kérdezve kifejté s



feldolgozá sa
11) Versenyfeladatok bemutatása: 
diákok számá ra tartott kü lö nbö ző  
matematika versenyeken adott 
matematikai analízis feladatok 
feldolgozá sa; taná rok  számá ra tartott 
kü lö nbö ző  fokozati vizsgákon adott 
matematikai analízis feladatok 
feldolgozá sa

Megbeszé lé s, vita, kérdezve kifejté s

12) Versenyfeladatok bemutatása: 
diákok számá ra tartott kü lö nbö ző  
matematika versenyeken adott 
matematikai analízis feladatok 
feldolgozá sa; taná rok  számá ra tartott 
kü lö nbö ző  fokozati vizsgákon adott 
matematikai analízis feladatok 
feldolgozá sa

Megbeszé lé s, vita, kérdezve kifejté s

13) Versenyfeladatok bemutatása: 
diákok számá ra tartott kü lö nbö ző  
matematika versenyeken adott 
matematikai analízis feladatok 
feldolgozá sa; taná rok  számá ra tartott 
kü lö nbö ző  fokozati vizsgákon adott 
matematikai analízis feladatok 
feldolgozá sa

Megbeszé lé s, vita, kérdezve kifejté s

14) Versenyfeladatok bemutatása: 
diákok számá ra tartott kü lö nbö ző  
matematika versenyeken adott 
matematikai analízis feladatok 
feldolgozá sa; taná rok  számá ra tartott 
kü lö nbö ző  fokozati vizsgákon adott 
matematikai analízis feladatok 
feldolgozá sa

Megbeszé lé s, vita, kérdezve kifejté s

Kö nyvészet
1) Balá zs M.- Hathá zi A.: Matematika, Erdé lyi Tankö nyvtaná cs, Kolozsvá r, 2006.
2) Balá zs M.: Matematika analízis, Erdé lyi Tankö nyvtaná cs, Kolozsvá r, 2006.
3) Cră ciun C.V.: Analiză matematică (Materiale pentru perfecţionarea profesorilor de liceu), Universitatea din
                Bucureşti, Facultatea de Matematică , Bucureşti, 1992.
4) Cră ciun C.V.: Contraexemple în analiza matematică, Universitatea din Bucureşti, Facultatea de Matematică ,
                 Bucureşti, 1989.
5) Cră ciun C.V.: Teoreme de medie din analiza matematică, Universitatea din Bucureşti, Facultatea de Matematică ,
                 Bucureşti, 1986.
6) Gelbaum B.R. – Olmsted J.M.H.: Contraexemple în analiză, Editura Ştiinţifică , Bucureşti, 1973.
7) Sireţchi Gh.: Calculul diferenţial şi integral, vol. I-II, Editura Ştiinţifică  şi Enciclopedică , Bucureşti, 1985.
8) Sireţchi Gh.: Calculul diferenţial, Universitatea din Bucureşti, Facultatea de Matematică , Bucureşti, 1983.
9) Sireţchi Gh.: Funcţii cu proprietatea Darboux, Universitatea din Bucureşti, Facultatea de Matematică ,
                 Bucureşti, 1986.
10) Rădulescu S. – Rădulescu M.: Teoreme şi probleme de analiză matemaitică, Editura Didactică  şi Pedagogică ,
                Bucureşti, 1982.

9. Az episztemikus közösségek képviselői, a szakmai egyesületek és a szakterület reprezentatív munkáltatói 
elvárásainak összhangba hozása a tantárgy tartalmával.

 A mesterképzésben szereplő  Módszertani észrevételek az elemi analízisben II tantá rgy birtokában az egyetemi 
hallgató  – a vá rható  szakirányokat is figyelembe véve – alkalmas: felelő sségteljes á llá s betö lté sé re, ö ná lló  
dö ntéshozatalra, tevékenysége minő ségtudattal tö rténő  végzésé re; továbbképzések segítségével ú j 
kompetenciák elsajá títá sá ra.



10. Értékelés
Tevékenység típusa 10.1 É rtékelési krité riumok 10.2 É rtékelési mó dszerek 10.3 Aránya a végső  jegyben

10.4 Elő adá s Szummatív (ö sszegező , 
lezá ró ) é rtékelés

Írá sbeli vizsga 50%

10.5 Szeminá rium /
Labor

Szummatív (ö sszegező , 
lezá ró ) é rtékelés

Írá sbeli vizsga 50%

10.6 A teljesítmény minimumkövetelményei
  Az elő adá son és szeminá riumon való  aktív részvé tel.

11. SDG ikonok (Fenntartható  fejlő dési cé lok/ Sustainable Development Goals)2

Kitö lté s idő pontja:

2025. április 30.

Elő adá s felelő se:

Dr. Finta Zoltán egyet. docens

Szeminá rium felelő se:

Dr. Finta Zoltán egyet. docens

Az intézeti jó váhagyá s dá tuma:

2025. május 07.

Intézetigazgató :

Dr. Andrá s Szilá rd-Ká roly egyet. docens

2 Csak azokat az ikonokat tartsa meg, amelyek az SDG-ikonoknak az egyetemi folyamatban tö rténő  alkalmazá sá ra 
vonatkozó  eljá rá s szerint illeszkednek az adott tantá rgyhoz, é s tö rö lje a tö bbit, beleé rtve a fenntartható  fejlő dés 
á ltalános ikonjá t is – amennyiben nem alkalmazható . Ha egyik ikon sem illik a tantá rgyra, tö rö lje az ö sszeset, é s 
írja rá , hogy „Nem alkalmazható”.

https://green.ubbcluj.ro/procedura-de-aplicare-a-etichetelor-odd/
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