
A TANTÁRGY ADATLAPJA 

Ellenpéldák szerepe a matematikai analízis tanításában

Egyetemi tane�v 2025-2026

1. A képzési program adatai
1.1. Felső� őktata� si inte�zme�ny   Babeş-Bőlyai Tudőma�nyegyetem

1.2. Kar   Matematika e�s Infőrmatika

1.3. Inte�zet   Magyar Matematika e� s Infőrmatika

1.4. Szakteru) let   Matematika

1.5. Ke�pze�si szint   Mesterke�pze�s

1.6. Tanulma�nyi prőgram / Ke�pesí�te�s Mődern mő� dszerek a matematika taní�ta� sa�ban
1.7. Ke�pze�si főrma   Nappali tagőzat

2. A tantárgy adatai
2.1. A tanta� rgy neve Ellenpe� lda�k szerepe a matematikai analí�zis taní�ta� sa�ban A tanta� rgy kő� dja MMM3013
2.2. Az elő� ada� se� rt felelő� s tana� r neve Dr. Finta Zőlta�n egyet. dőcens
2.3. A szemina� riume�rt felelő� s tana� r neve Dr. Finta Zőlta�n egyet. dőcens

2.4. Tanulma�nyi e�v 2 2.5. Fe� le�v 3 2.6. E4 rte�kele� s mő� dja E4 2.7. Tanta� rgy tí�pusa kő) telező� - 
szaktanta� rgy

3. Teljes becsült idő (az őktata� si teve�kenyse�g fe� le�ves ő� rasza�ma)

4. Előfeltételek (ha vannak)
4.1. Tantervi  Matematikai analí�zis 1

4.2. Kőmpetenciabeli  Matematikai gőndőlkőda� s, mődelleze�s, prőble�mamegőlda� s

5. Feltételek (ha vannak)
5.1. Az elő� ada� s lebőnyőlí�ta� sa�nak felte� telei  Megfelelő�  infrastruktu� ra�val ella� tőtt elő� adő� terem

5.2. A szemina� rium / labőr lebőnyőlí�ta� sa�nak felte� telei  Megfelelő�  infrastruktu� ra�val ella� tőtt szemina� rium terem

6. Elsajátítandó jellemző kompetenciák1

1 Va� laszthat kőmpetencia�k vagy tanula� si eredme�nyek kő) ző) tt, illetve va� laszthatja mindkettő� t is. Amennyiben csak 
az egyik lehető� se�get va� lasztja, a ma� sik lehető� se�get el kell ta� vőlí�tani a ta�bla� zatbő� l, e� s a kiva� lasztőtt lehető� se�g a 6. 
sza�mőt kapja.

3.1. Heti ő� rasza�m 3 melybő� l: 3.2 elő� ada� s 2 3.3 szemina� rium/labőr/prőjekt 1
3.4. Tantervben szereplő�  ő) ssző� rasza�m 42 melybő� l: 3.5 elő� ada� s 28 3.6 szemina� rium/labőr 14
Az egyéni tanulmányi idő (ET) és az önképzési tevékenységekre (ÖT) szánt idő elosztása: óra
A tankő) nyv, a jegyzet, a szakirődalőm vagy saja� t jegyzetek tanulma�nyőza� sa 25
Kő) nyvta� rban, elektrőnikus adatba�zisőkban vagy terepen valő�  tőva�bbi ta� je�kőző� da� s 20
Szemina� riumők / labőrők, ha� zi feladatők, pőrtfő� liő� k, refera� tumők, essze�k kidőlgőza� sa 20
Egye�ni ke�szse�gfejleszte�s (tutőra� la� s) 23
Vizsga�k 20
Ma� s teve�kenyse�gek:
3.7. Egyéni tanulmányi idő (ET) és önképzési tevékenységekre (ÖT) szánt idő összóraszáma 108
3.8. A félév összóraszáma 150
3.9. Kreditszám 6
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 C 4.1 Adattí�pusők e� s mődellek szerkezete�nek azőnősí�ta� sa

 C 4.2 Matematikai mődellek magyara� zata e� s e� rtelmeze�se

 C 4.3 Matematikai mődellek szerkeszte�se saja� tős technika�k e� s eszkő) ző) k alapja�n

 C 4.4 Mődellek implementa� la� sa sőra�n kapőtt eredme�nyek kritikus e� rtelmeze�se, alternatí�v 
megkő) zelí�te� sekkel valő�  ő) sszehasőnlí�ta� s

 C 4.5 Kőnkre� t matematikai prőble�ma�k mődelleze�se� re vőnatkőző�  prőjektek elke�szí�te� se
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 CT 1 A szervezett e� s hate�kőny munka szaba� lyainak, a didaktikai-tudőma�nyős teru) lethez valő�  felelő� sse�g 
teljes hőzza� a� lla� s alkalmaza� sa a saja� t pőtencia� l kreatí�v e� rte�kesí�te� se�hez, a szakmai etika alapelveinek e�s 
nőrma� inak tiszteletben tarta� sa�val

 CT 3 Hate�kőny mő� dszerek e�s technika�k haszna� lata tanula� sra, infőrma�ciő� szerze�sre, kutata� sra e�s a 
tuda� sszerze�si kapacita� sők fejleszte�se� re, egy dinamikus ta� rsadalőm ige�nyeinek valő�  megfelele�sre, rőma�n 
e� s egy nemzetkő) zi nyelven tő) rte�nő�  kőmmunika� ciő� ra

7. A tantárgy célkitűzései (az elsaja� tí�tandő�  jellemző�  kőmpetencia�k alapja�n)

7.1 A tanta� rgy a� ltala�nős ce� lkitu� ze� se  Az ellenpe� lda�k szerepe�nek bemutata� sa a matematikai analí�zisben

7.2 A tanta� rgy saja� tős ce� lkitu� ze�sei
 Pe� lda�k e� s ellenpe� lda�k bemutata� sa, ezek jelentő� se�ge�nek 

kihangsu� lyőza� sa a  matematikai analí�zis taní�ta� sa�ban

8. A tantárgy tartalma
8.1 Elő� ada� s Didaktikai mő� dszerek Megjegyze�sek
1)  Ellenpe� lda�k a valő� s sza�mrendszerrel 
kapcsőlatősan

Elő� ada� s, bemutata� s, szemle� ltete�s [4] (a kő) nyve�szetbő� l)

2) Ellenpe� lda�k a fu) ggve�nyekkel e�s 
hata� re� rte�ke�vel kapcsőlatősan

Elő� ada� s, bemutata� s, szemle� ltete�s [4]

3) Ellenpe� lda�k a fu) ggve�nyekkel e�s 
hata� re� rte�ke�vel kapcsőlatősan

Elő� ada� s, bemutata� s, szemle� ltete�s [4]

4)  Ellenpe� lda�k a deriva� la� ssal 
kapcsőlatősan

Elő� ada� s, bemutata� s, szemle� ltete�s [4]

5)  Ellenpe� lda�k a fu) ggve�nyekkel e�s 
hata� re� rte�ke�vel kapcsőlatősan

Elő� ada� s, bemutata� s, szemle� ltete�s [4]

6)  Ellenpe� lda�k a Riemann integra� llal 
kapcsőlatősan

Elő� ada� s, bemutata� s, szemle� ltete�s [4]

7)  Ellenpe� lda�k a Riemann integra� llal 
kapcsőlatősan

Elő� ada� s, bemutata� s, szemle� ltete�s [4]

8)  Ellenpe� lda�k a sőrőzatőkkal 
kapcsőlatősan

Elő� ada� s, bemutata� s, szemle� ltete�s [4]

9)  Ellenpe� lda�k  a sőrőzatőkkal 
kapcsőlatősan

Elő� ada� s, bemutata� s, szemle� ltete�s [4]

10) Ellenpe� lda�k sőrőkkal kapcsőlatősan Elő� ada� s, bemutata� s, szemle� ltete�s [4]



11) Ellenpe� lda�k sőrőkkal kapcsőlatősan Elő� ada� s, bemutata� s, szemle� ltete�s [4]
12) Ellenpe� lda�k az egyenletes 
kőnvergencia�val kapcsőlatősan

Elő� ada� s, bemutata� s, szemle� ltete�s [4]

13) Ellenpe� lda�k az egyenletes 
kőnvergencia�val kapcsőlatősan

Elő� ada� s, bemutata� s, szemle� ltete�s [4]

14) Ellenpe� lda�k valő� s halmazőkkal e�s 
me�rte�kkel kapcsőlatősan

Elő� ada� s, bemutata� s, szemle� ltete�s [4]

Kő) nyve�szet
1)  CraC ciun C.V.: Analiză matematică (Materiale pentru perfecţionarea profesorilor de liceu),  Universitatea din BucuresEti,
      Facultatea de MatematicaC , BucuresEti, 1992.
2)  CraC ciun C.V.: Contraexemple în analiza matematică,  Universitatea din BucuresEti, Facultatea de MatematicaC , BucuresEti,
      1989.
3)  CraC ciun C.V.: Teoreme de medie din analiza matematică,  Universitatea  din Bucureşti,  Facultatea  de MatematicaC ,
       Bucureşti, 1986.
4)  Gelbaum B.R. – Olmsted J.M.H.: Contraexemple în analiză,  Editura ŞtiinţificaC , Bucureşti, 1973.
5)  Kőnnerth O.: Greșeli tipice în învăţarea analizei matematice ilustrate prin exemple și contraexemple,  Editura Dacia,
       Cluj-Napőca, 1982.
6)  RaCdulescu  S. – RaCdulescu  M.: Teoreme şi probleme de analiză matemaitică, Editura  DidacticaC   şi  PedagőgicaC ,
       Bucureşti, 1982.

8.2 Szemina� rium / Labőr Didaktikai mő� dszerek Megjegyze�sek
1)  Ellenpe� lda�k a valő� s sza�mrendszerrel 
kapcsőlatősan (gyakőrlatők e�s 
feladatők)

Megbesze� le� s, vita, ke�rdezve kifejte� s [4, 5] (a kő) nyve�szetbő� l)

2) Ellenpe� lda�k a fu) ggve�nyekkel e�s 
hata� re� rte�ke�vel kapcsőlatősan 
(gyakőrlatők e�s feladatők)

Megbesze� le� s, vita, ke�rdezve kifejte� s [4, 5]

3) Ellenpe� lda�k a fu) ggve�nyekkel e�s 
hata� re� rte�ke�vel kapcsőlatősan 
(gyakőrlatők e�s feladatők)

Megbesze� le� s, vita, ke�rdezve kifejte� s [4, 5]

4)  Ellenpe� lda�k a deriva� la� ssal 
kapcsőlatősan (gyakőrlatők e�s 
feladatők)

Megbesze� le� s, vita, ke�rdezve kifejte� s [4, 5]

5)  Ellenpe� lda�k a fu) ggve�nyekkel e�s 
hata� re� rte�ke�vel kapcsőlatősan 
(gyakőrlatők e�s feladatők)

Megbesze� le� s, vita, ke�rdezve kifejte� s [4, 5]

6)  Ellenpe� lda�k a Riemann integra� llal 
kapcsőlatősan (gyakőrlatők e�s 
feladatők)

Megbesze� le� s, vita, ke�rdezve kifejte� s [4, 5]

7)  Ellenpe� lda�k a Riemann integra� llal 
kapcsőlatősan (gyakőrlatők e�s 
feladatők)

Megbesze� le� s, vita, ke�rdezve kifejte� s [4, 5]

8)  Ellenpe� lda�k a sőrőzatőkkal 
kapcsőlatősan (gyakőrlatők e�s 
feladatők)

Megbesze� le� s, vita, ke�rdezve kifejte� s [4, 5]

9)  Ellenpe� lda�k a sőrőzatőkkal 
kapcsőlatősan (gyakőrlatők e�s 
feladatők)

Megbesze� le� s, vita, ke�rdezve kifejte� s [4, 5]

10) Ellenpe� lda�k a sőrőkkal 
kapcsőlatősan (gyakőrlatők e�s 
feladatők)

Megbesze� le� s, vita, ke�rdezve kifejte� s [4, 5]

11) Ellenpe� lda�k a sőrőkkal 
kapcsőlatősan (gyakőrlatők e�s 
feladatők)

Megbesze� le� s, vita, ke�rdezve kifejte� s [4, 5]



12) Ellenpe� lda�k az egyenletes 
kőnvergencia�val  kapcsőlatősan 
(gyakőrlatők e�s feladatők)

Megbesze� le� s, vita, ke�rdezve kifejte� s [4, 5]

13) Ellenpe� lda�k az egyenletes 
kőnvergencia�val kapcsőlatősan 
(gyakőrlatők e�s feladatők)

Megbesze� le� s, vita, ke�rdezve kifejte� s [4, 5]

14) Ellenpe� lda�k valő� s halmazőkkal e�s 
me�rte�kkel kapcsőlatősan (gyakőrlatők 
e� s feladatők)

Megbesze� le� s, vita, ke�rdezve kifejte� s [4, 5]

Kő) nyve�szet
1)  CraC ciun C.V.: Analiză matematică (Materiale pentru perfecţionarea profesorilor de liceu),  Universitatea din BucuresEti,
      Facultatea de MatematicaC , BucuresEti, 1992.
2)  CraC ciun C.V.: Contraexemple în analiza matematică,  Universitatea din BucuresEti, Facultatea de MatematicaC , BucuresEti,
      1989.
3)  CraC ciun C.V.: Teoreme de medie din analiza matematică,  Universitatea  din Bucureşti,  Facultatea  de MatematicaC ,
       Bucureşti, 1986.
4)  Gelbaum B.R. – Olmsted J.M.H.: Contraexemple în analiză,  Editura ŞtiinţificaC , Bucureşti, 1973.
5)  Kőnnerth O.: Greșeli tipice în învăţarea analizei matematice ilustrate prin exemple și contraexemple,  Editura Dacia,
       Cluj-Napőca, 1982.
6)  RaCdulescu  S. – RaCdulescu  M.: Teoreme şi probleme de analiză matemaitică, Editura  DidacticaC   şi  PedagőgicaC ,
       Bucureşti, 1982.

9. Az episztemikus közösségek képviselői, a szakmai egyesületek és a szakterület reprezentatív munkáltatói 
elvárásainak összhangba hozása a tantárgy tartalmával.

 Ezen elő� ada� s te�ma� ja ő) sszhangban van azzal, amit a rőma�niai e�s ku) lfő) ldi egyetemi kő) zpőntőkban taní�tanak,
szerves re� sze� t ke�pezve a jő) vő�  matematika tana� rai ke�pze�se�nek.

10. Értékelés
Teve�kenyse�g tí�pusa 10.1 E4 rte�kele�si krite� riumők 10.2 E4 rte�kele�si mő� dszerek 10.3 Ara�nya a ve�gső�  jegyben

10.4 Elő� ada� s
Szummatí�v (ő) sszegező� , leza� rő� ) 
e� rte�kele� s E4 vkő) zi felme�re� s 50%

10.5 Szemina� rium /
Labőr

Szummatí�v (ő) sszegező� , leza� rő� ) 
e� rte�kele� s E4 vkő) zi felme�re� s 50%

10.6 A teljesí�tme�ny minimumkő)vetelme�nyei
  Az elő� ada� sőn e�s szemina� riumőn valő�  aktí�v re�szve� tel.

11. SDG ikonok (Fenntarthatő�  fejlő� de�si ce� lők/ Sustainable Develőpment Gőals)2

2 Csak azőkat az ikőnőkat tartsa meg, amelyek az SDG-ikonoknak az egyetemi folyamatban tő) rte�nő�  alkalmaza� sa� ra 
vőnatkőző�  elja� ra� s szerint illeszkednek az adőtt tanta� rgyhőz, e� s tő) rő) lje a tő) bbit, belee� rtve a fenntarthatő�  fejlő� de�s 
a� ltala�nős ikőnja� t is – amennyiben nem alkalmazhatő� . Ha egyik ikőn sem illik a tanta� rgyra, tő) rő) lje az ő) sszeset, e� s 
í�rja ra� , hőgy „Nem alkalmazható”.

https://green.ubbcluj.ro/procedura-de-aplicare-a-etichetelor-odd/


Kitő) lte� s idő� pőntja:

2025. április 30.

Elő� ada� s felelő� se:

Dr. Finta Zőlta�n egyet. dőcens

Szemina� rium felelő� se:

Dr. Finta Zőlta�n egyet. dőcens

Az inte�zeti jő� va�hagya� s da� tuma:

2025. május 07.

Inte�zetigazgatő� :

Dr. Andra� s Szila� rd-Ka� rőly egyet. dőcens
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