A TANTARGY ADATLAPJA

Numere complexe si aplicatii in geometrie/

Komplex szamok és alkalmazasaik a geometriaban/

Complex Numbers and Applications in Geometry

1. A képzési program adatai

Egyetemi tanév: 2025-2026

1.1. Fels6oktatasi intézmény

Babes-Bolyai Tudomanyegyetem

1.2. Kar

Matematika és Informatika

1.3. Intézet

Magyar Matematika és Informatika

1.4. Szakterilet

Matematika

1.5. Képzési szint

Mesteri

1.6. Tanulmanyi program / Képesités

Korszerii médszerek a matematika tanitdsdban (magyar nyelven)

1.7. Képzési forma

Nappali

2. A tantargy adatai

2.1. A tantargy neve

Numbers and Applications in Geometry

Numere complexe si aplicatii In geometrie/Komplex

szamok és alkalmazasaik a geometridban/Complex

A tantargy koédja | MMM3089

2.2. Az el6adasért felelGs tanar neve

Mezei I1diké Ilona

2.3. A szemindriumért felel6s tanar neve

Mezei I1diké Ilona

2.4. Tanulmanyi év ‘ 1 ‘ 2.5. Félév 2 | 2.6. Ertékelés méodja ‘ \ | 2.7. Tantargy tipusa ‘ Alaptargy

3. Teljes becsiilt idd (az oktatasi tevékenység féléves 6raszama)

3.1. Heti 6raszam 3 melybdl: 3.2 el6adas 2 | 3.3 szeminarium/labor 1
3.4. Tantervben szerep]6 0sszoraszam 42 melyb61 3.5 el6adas 28 3.6 szeminérium/labor 14
Az egyéni tanulmanyi idé (ET) és az 6nképzési tevékenységekre (OT) szant id6 elosztasa: ora
A tankonyv, a jegyzet, a szakirodalom vagy sajat jegyzetek tanulmanyozasa 30
Koényvtarban, elektronikus adatbazisokban vagy terepen val6 tovabbi tajékozddas 20
Szeminariumok / laborok, hazi feladatok, portfdliok, referatumok, esszék kidolgozasa 30
(nagyobb vagy egyenld a tantargy naptardban az ellendrzési feladatokra el§irt 6sszéraszammal)

Egyéni készségfejlesztés (tutorals) 24
Vizsgak 24
Mas tevékenységek: leadott hazi feladatok javitasa 30
3.7. Egyéni tanulmanyi idé (ET) és 6nképzési tevékenységekre (OT) szant id6é 6sszéraszama 158

3.8. A félév 6sszoraszama 200

3.9. Kreditszam 8

4. El6feltételek (ha vannak)

4.1. Tantervi Nincs

4.2, Kompetenciabeli

e Elemi geometria, trigonometria
o Komplex szdmok alapfogalmai




5. Feltételek (ha vannak)

5.1. Az el6adas lebonyolitasanak feltételei Tablaval és videoprojektorral felszerelt el6ad6terem

5.2. A szemindarium / labor lebonyolitasanak feltételei | Tablaval és videoprojektorral felszerelt el6adéterem

6. Elsajatitandé jellemz6 kompetenciak

Szakmai/kulcs-
kompetenciak

C1.1 Fogalmak azonositasa, elméletek leirasa és a szaknyelv hasznalata

C1.2 A matematikai fogalmak helyes magyarazata és értelmezése a szaknyelv felhasznalasaval

C1.3 A modszerek és elvek helyes alkalmazasa a matematikafeladatok megoldasaban

C1.4. F6bb matematikai problématipusok felismerése és a megoldasukhoz sziikséges mddszerek, technikak
kivalasztasa.

C 5.1 A matematikai bizonyitasok megfelel fogalmainak, médszereinek és technikainak azonositasa

C 5.2 Matematikai gondolatmenetek alkalmazasa matematikai eredmények bizonyitasara

C 5.3 Matematikai eredmények igazolasara vonatkozo érvelések logikus felépitése és kifejtése, a feltételek és a
kovetkeztetések vilagos azonositasaval

C 5.4 Kiilonb6z6 bizonyitasi médszerek hatékony alkalmazasa és komparativ elemzése

Transzverzalis
kompetenciak

CT1 A szervezett és hatékony munka szabalyainak, a didaktikai-tudomanyos teriilethez vald felelGsségteljes
hozzaallas alkalmazasa a sajat potencial kreativ értékesitéséhez, a szakmai etika alapelveinek és normainak
tiszteletben tartasaval

CT3 Hatékony modszerek és technikak hasznalata tanulasra, informaciészerzésre, kutatasra és a tudasszerzési
kapacitasok fejlesztésére, egy dinamikus tarsadalom igényeinek valé megfelelésre, roman és egy nemzetkozi
nyelven torténé kommunikaciéra

7. A tantargy célkitiizései (az elsajatitandd jellemz6 kompetenciak alapjan)

7.1 A tantargy altalanos célkitiizése

e kreativ gondolkodas fejlesztése

feladatmegold6i, matematikai szovegértési készségek, jartassagok
fejlesztése

Az el6adésok és szeminariumok végére a didkok:

e tudjak a komplex szamok tulajdonsagait
e tudjak a komplex szamokkal végzett alapmiiveletek geometriai

jelentéséet
7.2 Atantargy sajatos célkitlizései e ismerik a fontosabb mértani fogalmak komplex szamok segitségével
leirt dsszefiliggéseit (egyenesek szoge, merdlegesség, parhuzamossag,
korbeirhatdsag)
e tudjak alkalmazni a komplex szamokat kiilonb6z6 mértanfeladatok
megoldasara
8. A tantargy tartalma
8.1 El6adas Didaktikai m6dszerek Megjegyzések
1. Bevezetés a komplex szamok El6adas, megbeszélés, szemléltetés
elméletébe. Komplex szamok
geometriai tulajdonsagai
2. Analitikus mértan a komplex El6adas, megbeszélés, szemléltetés
sikban (1)
3. Analitikus mértan a komplex El6adas, megbeszélés, szemléltetés
sikban (2)
4. Analitikus mértan a komplex El6adas, megbeszélés, szemléltetés
sikban (3)




Haromszog nevezetes pontjai

El6adas, megbeszélés, szemléltetés

Pompeiu tétele

El6adas, megbeszélés, szemléltetés

Haromszogek hasonlésaga

El6adas, megbeszélés, szemléltetés

Geometriai transzformaciok (1)

El6adas, megbeszélés, szemléltetés

O|X®I N

Geometriai transzformaciok (2)

El6adas, megbeszélés, szemléltetés

10. Matematika versenyeken adott
feladatok (1)

El6adas, megbeszélés, szemléltetés

11. Matematika versenyeken adott
feladatok (2)

El6adas, megbeszélés, szemléltetés

12. Matematika versenyeken adott
feladatok (3)

El6adas, megbeszélés, szemléltetés

13. Egyéni dolgozatok bemutatasa

El6adas, megbeszélés, szemléltetés

14. Egyéni dolgozatok bemutatasa

El6adas, megbeszélés, szemléltetés

Konyvészet
1. Sz.Andras, ]. Szilagyi Matematika tankonyv a 10. osztaly szamara. Erdelyi Tankonyvtanacs,2000.
2. D. Andrica, N. Bisboacd, Numere Complexe de la A la Z. Alba Iulia: Millenium, 2001.
3. T Andreescu, D. Andrica, Complex Numbers from A to ... Z, Birkhauser, Boston, 2006
4. D.Branzei, col,, Planul si spatiul euclidian, Editura Academiei, Bucuresti, 1986.
5. R.Deaux, Introduction to the Geometry of Complex Numbers. Dover, 2008
6. M. Dinc3a, M. Chirita, Numere complexe in matematica de liceu. ALL Educational, 1996.
7. Lund, P, Bryland, E., Engstrom, et col., Applications of complex numbers in geometry, 2020
8. M. Radovanovic, Complex numbers in geometry, 2007
9. G.S. Salagean, Geometria planului complex, Promedia-Plus, Cluj-Napoca, 1997
8.2 Szeminarium / Labor Didaktikai m6dszerek Megjegyzések
1. Feladatok a komplex geometriai Megbeszélés, feladatmegoldas, [11, [3], [5]
tulajdonsagaival
2. Analitikus mértan a komplex Megbeszélés, feladatmegoldas [4], [14]

szamok segitségével.
Feladatmegoldas (1)

3. Analitikus mértan a komplex
szamok segitségével.
Feladatmegoldas (2)

Megbeszélés, feladatmegoldas

[4], [11], [14]

4. Analitikus mértan a komplex
szamok segitségével.
Feladatmegoldas (3)

Megbeszélés, feladatmegoldas

(11, [3], [4]

5. Haromszo6g nevezetes pontjaival

kapcsolatos feladatok

Megbeszélés, feladatmegoldas,

(2], [6], [7], [10]

Pompeiu tételének alkalmazasai

Megbeszélés, feladatmegoldas,

[2], [6], [10], [11]

Haromszogek hasonlésaga

Megbeszélés, feladatmegoldas,

[5].[6]

Forgatéassal megoldott feladatok

Megbeszélés, feladatmegoldas,

O X

Geometriai transzformaciok
alkalmazasa

Megbeszélés, feladatmegoldas,

[51.[6], [10]

10. Matematika versenyeken adott
feladatok (1)

Megbeszélés, feladatmegoldas

[51.[6], [13]

11. Matematika versenyeken adott
feladatok (2)

Megbeszélés, feladatmegoldas

[51.[6]

12. Matematika versenyeken adott
feladatok (3)

Megbeszélés, feladatmegoldas,

[2], [5].[6], [12]

13. Egyéni dolgozatok bemutatasa

Megbeszélés

[7]

14. Egyéni dolgozatok bemutatasa

Megbeszélés

Konyvészet
1. N. Agahanov, O. Podlipsky, Olimpiade matematice rusesti Moscova (1993-2002), Ed. Gil, Zalau, 2004
2. Sz. Andras, |. Szilagyi, Matematika tankényv a 10. osztdly szamdra, Erdélyi Tankonyvtanacs, 2000.




3.D. Andrica, N. Bisboaca, Numere Complexe de la A la Z. Alba Iulia: Millenium, 2001.
4. T. Andreescu, D. Andrica, Complex Numbers from A to ... Z, Birkhauser, Boston, 2006

5. D. Branzei, col., Planul si spatiul euclidian, Editura Academiei, Bucuresti, 1986.

6. M. Dinc3, M. Chirita, Numere complexe in matematica de liceu. ALL Educational, 1996.

7.Lund, P, Bryland, et al. Applications of complex numbers in geometry, 2020.

8. M. Radovanovic, Complex numbers in geometry, 2007.

9. G. Titeica, Probleme de geometrie, Ed. Tehnica, Bucuresti, 1961

10. C.I. Tiu, Geometrie pland si in spatiu pentru admitere in facultate, Ed. Albatros, Bucuresti, 1976

11. 1. Virtopeanu, A. Leonte, Geometrie in spatiu pentru gimnaziu si liceu (Tipuri de probleme, metode si tehnici de
rezolvare), Ed. Sibila, Craiova, 1994

12. R. Shakarchi, Problems and Solutions for Complex Analysis, Springer, 1999

13. Reiman Istvan: Geometriai feladatok megolddsa a komplex szadmsikon, Tankényvkiad6Vallalat, 1957

9. Az episztemikus kozosségek képviseldi, a szakmai egyesiiletek és a szakteriilet reprezentativ munkaltatoi
elvarasainak 6sszhangba hozasa a tantargy tartalmaval.

e A tantargy tartalma sziikséges azoknak a diakoknak, akik matematikatanarok szeretnének lenni.
e Ez atantargy segiti a didkokat abban, hogy felkészitsék a jov6beli tanuldkat az iskolai versenyekre.

10. Ertékelés

Tevékenység tipusa 10.1 Ertékelési kritériumok 10.2 Ertékelési médszerek 10.3 Aranya a végsé jegyben
Alapfogalmak és alaptételek [rasbeli vizsga 50%

10.4 El6adas ismerete
Feladatmegoldasok helyessége | Szeminariumi tevékenység, 30%

10.5 Szeminarium / hazi feladatok

Labor Egyéni dolgozat elkészitése Egyéni dolgozat bemutatasa 20%

10.6 A teljesitmény minimumkévetelményei

e  Alegalapvet6bb fogalmak, médszerek és alkalmazasi lehetdségeinek ismerete.
e Tudjon megoldani feladatokat a tantargy témakdorébdl

11. SDG ikonok (Fenntarthato fejl6dési célok/ Sustainable Development Goals)?!

Nem alkalmazhatdo.

Y s Py Szeminarium felelGse:
s s . El6adas felelose:
Kitoltés id6pontja:

2025. aprilis 29. Dr. Mezei I1diké Ilona, egyetemi adjunktus

Dr. Mezei I1dikoé Ilona, egyetemi adjunktus

Az intézeti jovahagyas datuma: Intézetigazgaté:
2025. aprilis 30.
Dr. Andras Szilard-Karoly docens

1 Csak azokat az ikonokat tartsa meg, amelyek az SDG-ikonoknak az egyetemi folyamatban térténé alkalmazasara
vonatkozd eljaras szerint illeszkednek az adott tantargyhoz, és torolje a tobbit, beleértve a fenntarthat6 fejlédés

altalanos ikonjat is - amennyiben nem alkalmazhatd. Ha egyik ikon sem illik a tantargyra, torolje az 6sszeset, és
irjara, hogy ,Nem alkalmazhato”.




