1. A képzési program adatai

ATANTARGY ADATLAPJA

1.1 Fels6oktatasi intézmény

Babes-Bolyai Tudomanyegyetem

1.2 Kar

Matematika és Informatika Kar

1.3 Intézet

Magyar Matematika és Informatika

1.4 Szakterilet

Matematika

1.5 Képzési szint

Mesteri

1.6 Szak / Kepesités

Korszeri modszerek a matematikatanitasban

2. A tantargy adatai

2.1 Atantargy neve

Geometriai egyenlétlenségek

A tantargy kodja

MMM3034

2.2 Az eloadasért felel6s tanar neve

Mezei Ildiko llona

2.3 A szeminariumért felelos

tanar neve | Mezei Ildiké llona

2.4 Tanulmanyi év | 2 [2.5 Félév| 3 [2.6. Ertékelés modja| Vizsga |2.7 Tantargy tipusa| szaktargy

3. Teljes becsiilt id6 (az oktatasi tevékenység féléves Graszama)

3.1 Heti 6raszam 4 melybdl: 3.2 eléadas 2 3.3 szeminarium/labor | 2
3.4 Tantervben szerepld Ossz-0raszam| 56 | melybdl: 3.5 eléadas 28 | 3.6 szeminarium/labor | 28
A tanulmanyi id6 elosztésa: Ora
A tankonyv, a jegyzet, a szakirodalom vagy sajat jegyzetek tanulmanyozasa 15
Konyvtarban, elektronikus adatbazisokban vagy terepen val6 tovabbi tajékozddas 10
Szeminariumok / laborok, hazi feladatok, portféliok, referdtumok, esszék kidolgozésa 10
Egyéni készségfejlesztes (tutoralas) 9
Vizsgak 10
Mas tevékenységek: hazi feladatok javitasa 15

3.7 Egyéni munka 6ssz-0rasz

ama |69

3.8 A félév 125
0ssz-6raszama

3.9 Kreditszam 5

4. Elofeltételek (ha vannak)

4.1 Tantervi

[1 Nincsen

4.2 Kompetenciabeli

LI Elemi geometria, trigonometria, analizis elemei

5. Feltételek (ha vannak)

5.1 Az el6adas
lebonyolitasanak feltételei

|1 Téblaval és videoprojektorral felszerelt eldado

5.2 A szeminarium / labor
lebonyolitasanak feltételei

1 Téblaval és videoprojektorral felszerelt eldado




6. Elsajatitando jellemz6 kompetenciak

C1.1 Fogalmak azonositéasa, elméletek leirasa és a szaknyelv hasznalata

C1.2 A matematikai fogalmak helyes magyarazata és értelmezése a szaknyelv felhasznalasaval
C1.3 A madszerek és elvek helyes alkalmazasa a matematikafeladatok megoldasaban

C1.4. Fébb matematikai problématipusok felismerése és a megoldasukhoz sziikséges modszerek,
technikék kivélasztasa.

C 5.1 A matematikai bizonyitdsok megfeleld fogalmainak, mdodszereinek és technikdinak
azonositasa

C 5.2 Matematikai gondolatmenetek alkalmazasa matematikai eredmények bizonyitasara

C 5.3 Matematikai eredmények igazolasara vonatkozé érvelések logikus felépitése és kifejtése, a
feltételek és a kovetkeztetések vilagos azonositasaval

Szakmai kompetenciak

C 5.4 Kiilonb6z6 bizonyitasi modszerek hatékony alkalmazasa és komparativ elemzése

CT1 A szervezett és hatékony munka szabalyainak, a didaktikai-tudomanyos tertlethez val
feleldsségteljes hozzaallas alkalmazasa a sajat potencidl kreativ értékesitéséhez, a szakmai etika
alapelveinek és normainak tiszteletben tartasaval

1 CT3 Hatékony modszerek és technikak hasznalata tanulasra, informéacidszerzésre, kutatasra
és a tudasszerzési kapacitasok fejlesztésére, egy dinamikus tarsadalom igényeinek valo
megfelelésre, roman és egy nemzetkozi nyelven térténé kommunikaciora

Transzverzalis
kompetenciak

7. A tantargy célkitiizései (az elsajatitando jellemz6 kompetencidk alapjan)

7.1 A tantargy altalanos ~ Az elbadas célja, hogy a didkokkal ismertessiik azon geometria,
célkitlizése trigonometria, vektorszamitas illetve a matematikai analizis
alapelemeit és modszereit, amelyeknek jelent6s alkalmazasaik vannak
tobb tudomanyteruleten.

A diakok az elsajatitott ismereteket és modszereket felhasznalhatjak
az oktatasban és a didkok versenyekre valo felkészitésében.

7.2 A tantargy sajatos 1 Azon ismeretek elsajatitasa, amelyek sziikségesek a geometriai
célkitlizései egyenldtlenségek bizonyitdsdhoz

8. Atantargy tartalma

8.1 Eldadas Didaktikai modszerek | Megjegyzések
1. Alapegyenldtlenségek Eldadas [1], [2]
2. Metrikus geometriai eszk6zok az egyenldtlenségek Eldadas [1], [2]. [3]
bizonyitasanal
3. Algebrai egyenldtlenségek El6adas [1], [2]
4. Terllet és térfogat alkalmazésai a Eléadas [11, 2], [3]. [8]

egyenldtlenségek bizonyitasanal

5. Trigonometriai modszerek alkalmazésa a El6adas [1], [3]
geometriai egyenlétlenségek bizonyitasanal




6. Trigonometriai azonossagok és algebrai Eléadas [1]1, [3]1, [8]
egyenl6tlenségek alkalmazasa

7. Geometriai transzformaciok alkalmazésa a Eléadas [41, [7]

geometriai egyenlétlenségek bizonyitasanal

8. Sokszogben elhelyezked6 sokszogekre vonatkozd Eldadés [1], [7]
egyenldtlenségek

9. Sokszogbe irhato legkisebb kertiletli sokszdgekre Eloadas [1], [7]

vonatkozo egyenldtlenségek

10. Vektoralgebra felhasznalasa egyenlétlenségek El6adas [1], [2], [3]. [4], [8]
kimutatasaban

11. 1zoperimetrikus egyenlétlenségek El6adas [11.[6], [9]

12. Egyenlétlenségek geometriai bizonyitasa Eléadas [1], [2], [3]. [4], [8]
13. Versenyfeladatok Eléadas [7], [8]

14. Nevezetes problémak, nyitott kérdések Eléadas [1], [2]. [5], [6]

Konyvészet

1. Sandor Jozsef, Geometriai egyenldtlenségek, Dacia Konyvkiado, Kolozsvar, 1988

2. O Bottema, Geometric inequalities, Wolters-Noordhoff Publishing Groningen, 1969.

3. Roka Sandor, 2000 feladat az elemi matematika korébdl, Typotex Kiadd, Budapest, 2000.

4. Mezei lldiko-1lona, Varga Csaba, Analitikus mértan, Kolozsvari Egyetemi Kiadd, 2010.

D.O. Skljarszki, N.N. Csencov, I.M. Jaglom, Vélogatott feladatok és tételek az elemi matematika
korébol, Geometria I, Tankonyvkiado, Budapest, 1972.

D.O. Skljarszki, N.N. Csencov, I.M. Jaglom, Vélogatott feladatok és tételek az elemi matematika
korébol, Geometriai egyenlétlenségek és szélsoérték-feladatok, Tankdnyvkiado, Budapest, 1973.

Hayk Sedrakian, Nairi Sedrakian, Geometric inequalities, Methods of proving, Springer, 2017

Holl6 Gébor, Geometria a matematikaversenyeken, Felkészitd feladatok, oOtletek és megoldasok,
Typotex Kiadd, 2021

Nicholas D. Kazarinoff. Geometriai egyenlétlenségek, Gondolat, 1980

8.2 Szeminarium / Labor

Didaktikai
moddszerek

Megjegyzések

1. Alapegyenl6tlenségek igazolésa es
alkalmazesok

Feladatok megoldésa,
problematizalas,
beszélgetés

[1], [2]




2. Metrikus geometriai eszkdzok az egyenl6tlen-
ségek bizonyitasanal

Feladatok megoldasa,
problematizalas,
beszélgetés

[1], [2], [3]- [3]. [6] . [7],
[8]

3. Algebrai egyenlétlenségek

Feladatok megoldésa,
problematizalas,
beszélgetés

[1], [2], [3]-

4. Terulet és térfogat alkalmazésai a
egyenl6tlenségek bizonyitasanal

Feladatok megoldasa,
problematizalas,
beszélgetés

(1], [2], [3]. [3], [6].

5. Trigonometriai modszerek alkalmazasa a
geometriai egyenlétlenségek bizonyitasanal

Feladatok megoldasa,
problematizalas,
beszélgetés

[1], [2], [3]

6. Trigonometriai azonossagok és algebrai
egyenldtlenségek alkalmazasa

Feladatok megoldasa,
problematizalas,
beszélgetés

[1], [21, [3]. [4].

7. Geometriai transzformaciok alkalmazasa a
geometriai egyenlétlenségek bizonyitasanal

Feladatok megoldasa,
problematizalas,
beszélgetés

[1], [2], [4], [5]

8. Sokszdgben elhelyezkedd sokszdgekre Feladatok megoldasa, | [7], [8].
vonatkozo egyenldtlenségek problematizalas,
beszélgetés
9. Sokszogbe irhato legkisebb kertiletii Feladatok megoldasa, | [7], [8]

sokszdgekre vonatkozo egyenldtlenségek

problematizalas,
beszélgetés

10. Vektoralgebra felhasznalasa egyenldtlenségek
kimutatasaban

Feladatok megoldasa,
problematizalas,
beszélgetés

[1], [2], [3]. [4].

11. Izoperimetrikus egyenldtlenségek

Feladatok megoldasa,
problematizalas,
beszélgetés

(6], [7], [10].

12. Egyenldtlenségek geometriai bizonyitasa

Feladatok megoldasa,
problematizalas,
beszélgetés

[1], [8], [6], [7]. [8]

13. Orszagos és nemzetkozi versenyeken adott
geometriai egyenl6tlenségek igazolasa

Feladatok megoldasa,
problematizalas,
beszélgetés

[1], [2]. [3]. [7]. [8]

14. Az Erdds-Mordell egyenlétlenség

Feladatok megoldésa,
beszélgetés

[1], [6]. [9]

Kdnyvészet

1.

Sandor Jozsef, Geometriai egyenldtlenségek, Dacia Konyvkiado, Kolozsvar, 1988.

O Bottema, Geometric inequalities, Wolters-Noordhoff Publishing Groningen, 1969.

Roéka Sandor, 2000 feladat az elemi matematika korébdl, Typotex Kiadd, Budapest, 2000.

Mezei Ildiko-1lona, Varga Csaba, Analitikus mértan, Kolozsvari Egyetemi Kiadd, 2010.




5. D.O. Skljarszki, N.N. Csencov, I.M. Jaglom, Vélogatott feladatok és tételek az elemi matematika
korébol, Geometria I, Tankdnyvkiad6, Budapest, 1972.

6. D.O. Skljarszki, N.N. Csencov, I.M. Jaglom, Valogatott feladatok és tételek az elemi matematika
korébol, Geometriai egyenlétlenségek és szEélséérték-feladatok, Tankonyvkiadd, Budapest, 1973.

7. Hayk Sedrakian, Nairi Sedrakian, Geometric inequalities, Methods of proving, Springer, 2017

8. Holl6 Gabor, Geometria a matematikaversenyeken, Felkészitd feladatok, otletek és megoldéasok,

Typotex Kiadd, 2021

9. Kubatov Antal, Az Erdés-Mordell egyenlétlenség. Kaposvar. 2005.

10. Nicholas D. Kazarinoff. Geometriai egyenl6tlenségek, Gondolat, 1980

9. Az episztemikus kozosségek képviseloi, a szakmai egyestiletek és a szakterilet reprezentativ
munkaltatoi elvarasainak 6sszhangba hozasa a tantargy tartalmaval.

1 Atantargy tartalma megegyezik az egyetemi oktatasban a fontosabb egyetemeken oktatott elemi
geometria hagyomanyos tartalmaval. Az el6adasok soran megismert modszerek jobb megértésében és
alkalmazéasaban segit.

10. Ertékelés

Tevékenység tipusa

10.1 Ertékelési kritériumok

10.2 Ertékelési médszerek

10.3 Aranya a végso

jegyben
10.4 El6adas Kidolgozott témakorok Egyéni dolgozat bemutatasa 50%
bemutatéasa
10.5 Szeminarium / Labor| Kidolgozott Hazi feladatok, egyenileg 30%
feladatmegoldasok kivalasztott témahoz il16
helyessége, bemutatasa feladatok kidolgozésa
Orai aktivitas Feladatmegoldasokban valo 20%

aktiv részvétel

10.6 A teljesitmény minimumkdévetelmeényei

1) Az geometriai egyenl6tlenségek megoldasai legalapvetobb maddszereinek és alkalmazasi

lehetdségeinek ismerete.
11 Tudjon megoldani egyszeriibb feladatokat minden fejezetbdl.

Kitoltés datuma

El6éadas felelose

Szeminarium felelGse

2024. 02.05. dr. Mezei Ildiko-1lona ad;. dr. Mezei Ildiko-1lona adj.

Az intézeti jovahagyéas datuma Intézetigazgato

2024.02.08. dr. Andras Szilard Kéaroly docens



