A TANTARGY ADATLAPJA

1. A képzési program adatai

1.1 Fels6oktatasi intézmény | Babes-Bolyai Tudomanyegyetem
1.2 Kar Matematika és Informatika

1.3 Intézet Magyar Matematika és Informatika
1.4 Szakteriilet Matematika

1.5 Képzési szint Alap

1.6 Szak / Képesités Matematika

2. A tantargy adatai

2.1 A tantargy neve Geometria 3 (GOrbék és feliiletek elmélete)

2.2 Az elbadasért felelds tanar neve Mezei I1diko Ilona

2.3 A szeminariumért felelds tanar neve | Mezei I1dikd Ilona

2.4 Tanulmanyi év | 2 [2.5 Félév| 1 (2.6 Ertékelés modja | Vizsga |2.7 Tantargy tipusa| kotelezd —

alap
3. Teljes becsiilt id6 (az oktatasi tevékenység féléves oraszama)
3.1 Heti 6raszam 4 melybdl: 3.2 eléadas| 2 3.3 szeminarium/labor | 2
3.4 Tantervben szerepld Ossz-6raszam| 56 | melybdl: 3.5 eléadas 28 | 3.6 szeminarium/labor | 28
A tanulmanyi id6 elosztasa: ora
A tankonyv, a jegyzet, a szakirodalom vagy sajat jegyzetek tanulmanyozasa 35
Konyvtarban, elektronikus adatbazisokban vagy terepen valo tovabbi tajékozodas 10
Szeminariumok / laborok, hazi feladatok, portofolidk, referatumok, esszék kidolgozasa 35
Egyéni készségfejlesztés (tutoralas) 10
Leadott hazi feladatok javitasa 25
Vizsgak 10
3.7 Egyéni munka 6ssz-6raszama 125
3.8 A félév 0ssz-Oraszama 125
3.9 Kreditszam 6

4. Elofeltételek (ha vannak)

4.1 Tantervi e Nincs

4.2 Kompetenciabeli e Vektorszamitas, analitikus geometria, egy és tObbvaltozos matematikai
analizis, differencial egyenletek

5 Feltételek (ha vannak)

5.1 Az el6adas e Tablaval és videoprojektorral felszerelt el6add
lebonyolitasanak feltételei

5.2 A szeminarium / labor e Tablaval és videoprojektorral felszerelt terem
lebonyolitasanak feltételei




6 Elsajatitando jellemz6 kompetenciak

Szakmai kompetenciak

o A gorbék és feliiletek elmélete alapfogalmainak ismerete és hasznélata.
o A gorbék és feliiletek alaptételeinek ismerete s megfeleld hasznalata.

Transzverzalis
kompetenciak

e A matematikaban, fizikaban el6fordulé problémak koziil azok azonositasa és megoldasa,
amelyek a gorbék és feliiletek tantargy eszkozeivel tanulmanyozhatok.

7 A tantargy célkitiizései (az elsajatitando jellemz6 kompetencidk alapjan)

7.1 A tantargy altalanos e Feladatmegoldoi, matematikai szovegértési készségek, jartassagok
célkitlizése fejlesztése a gorbék és feliiletek elmélete alapjainak elsajatitasaval.
7.2 A tantargy sajatos e A diakok megismerkedjenek a gorbék és feliiletek elméletével,
célkitiizései jartassagra tegyenek szert benne

modellezésekben

e A tanult tulajdonsagokat tudjak alkalmazni szamitogépes

8 A tantargy tartalma

8.1 Elbéadas Didaktikai Megjegyzések
modszerek

1. gorbék értelmezése, €rintd, normalsik El6adas

2. Aaltalanos helyzetli gorbék, simulosik, vektormezdk egy | Eldadas
gorbe mentén, a Frenet-féle koordinata-rendszer

3. aFrenet-féle képletek, gorbe gorbiilete és torzidja Eldadas

4. a Frenet-féle triéder, a térgdrbe gorbiiletének €s Eldadas
torziojanak mértani jelentése

5. egy térgdrbe simulokore és simuldgdmbje Eléadas

6. azizoperimetrikus egyenl6tlenség, sik €s térgorbék Eldadas
elméletének alaptétele, természetes egyenlet

7. egy illetve két paramétertdl fiiggd sikgorbecsalad Eldadas,
burkoldja, paraméteres egyenletekkel megadott szamitogépes
gorbecsalad burkoloja, a sikgdrbe evolutaja, sikgérbe szemléltetés
evolvense

8. feliiletek értelmezése, példak, koordinata-gorbék Eldadas,
rendszere szamitogeépes

szemléltetés

9. ¢érint6sik, normadlis, a feliiletek elsd alapforméja Eldadas

10. feliileten elhelyezkedd gorbeiv hossza, feliileten Eldadas
elhelyezkedo két gorbe szoge, feliiletrész teriilete

11. feliiletek mésodik alapformaja, feliileten elhelyezkedd Eléadas

gorbe gorbiilete, normalgorbiilet




12. feliilet fonormal gorbiilete, kdzép és dsszgorbiilet Eldadas
13. gorbiileti vonalak egy feliileten, asszimptotikus vonalak | Eldadas,
szamitogépes
szemléltetés
14. geodetikus vonalak, alland6 6sszgorbiileti feliiletek El6adas
geodetikus vonalai szamitogépes
szemléltetés

Konyvészet

1. Mezei 1., Varga Cs., Gorbék és feliiletek elmélete, Abel kiado, 2011
1. Blaga A. Paul, Lectures on Classical Differential Geometry, Editura Risoprint, Cluj-Napoca, 2005
2. Enghis P., Tarina M., Curs de Geometrie Diferentiala, Cluj-Napoca, 1985
4. Murgulescu E., col., Geometrie analitica si diferentiala, Editura Didactica si Pedagogica,

Bucuresti, 1965.

5. Pintea C., Geometrie, Presa Universitara Clujeana, 2001.
6.Teodorescu 1.D., Geometrie Superioara, Ed. Didactica si Pedagogica, Bucuresti , 1970

8.2 Szeminarium / Labor Didaktikai modszerek | Megjegyzések
1. gorbék regularitasa, egyszeriiségének vizsgalata, a | MegbeszéElés,
Peano gorbe vizsgélata, érinto, normalsik; feladatmegoldas,
szamitogeépes
szemléltetés
2. nevezetes gorbék vizsgalata, egyenletiik Megbesz¢Elés,
levezetése: ciklois, epiciklois, hipociklois, sajatos | feladatmegoldas
esetek, spirdlok, gérbe ivhosszaérinto, normalsik szamitogépes
szemléltetés
3. éltalanos helyzetli gorbék, simulosik, Megbeszélés,
vektormezok egy goérbe mentén, a Frenet-féle feladatmegoldas
koordinata-rendszer; : a Frenet-féle
trié¢derelemeinek meghatdrozasa
4. Frenet-fele képletek alkalmazasa, gorbe gorbiilete | Megbesz€lés,
és torzidjanak kiszdmitisa, Lancret tétele feladatmegoldas
5. egy térgdrbe simulokore és simuldgdmbje Megbeszélés,
feladatmegoldas,
szamitogépes
szemléltetés
6. goOrbék természetes egyenletének meghatarozasa MegbeszElés,
feladatmegoldas,
7. egy illetve két paramétertol fiiggo sikgorbecsaldd | Megbeszélés,
burkolo6ja, paraméteres egyenletekkel feladatmegoldas,
megadottgorbecsalad burkoloja, a sikgdrbe szamitogépes
evolutdja, sikgorbe evolvense modellezés
8. sajatos feliiletosztalyok vizsgalata Megbeszélés,
feladatmegoldas,
9. ¢érintésik, normadlis, a feliiletek elsd alapforméja Megbesz¢Elés,
feladatmegoldas,
10. feliileten elhelyezkedd gorbeiv hossza, feliileten Megbeszélés,
elhelyezkedd két gorbe szoge, feliiletrész feladatmegoldas
teriiletének meghatdrozasa
11. feliiletek masodik alapformadja, feliileten MegbeszElés,
elhelyezkedd gorbe gorbiilete, normalgorbiile feladatmegoldas
12. feliilet fonormal gorbiilete, kozép €s 6sszgorbiilet | Megbeszélés,
kiszdmitasa feladatmegoldas,
13. gorbiileti vonalak egy feliileten, aszimptotikus Megbeszélés,
vonalak meghatdrozasa feladatmegoldas,
szamitogepes




szemléltetés

14. geodetikus vonalak meghatarozasa, allando Megbesz€lés,
Osszgorbiilett feliiletek, mint geometriai modellek | feladatmegoldas,
vizsgalata szamitogépes

szemléltetés

Konyvészet

1) Murgulescu E., col., Geometrie analitica in spatiu si geometrie diferentiala, Culegere de probleme,
vol. 2, Ed. Didactica si Pedagogica, Bucuresti

2) Teodorescu I.D., Teodorescu S.D., Culegere de probleme de Geometrie Superioara, Ed. Didactica si
Pedagogica, Bucuresti, 1975

3) Fedenko A. Recueil d’exercices de geometrie differentielle, Ed. MIR, Moscou 1982

9 A tantargy tartalmanak dsszhangba hozasa az episztemikus kozosségek képviseldi, a szakmai
egyesiiletek és a szakteriilet reprezentativ munkaltatéi elvarasaival.

e A tantargy tartalma megegyezik az egyetemi oktatasban a fontosabb egyetemeken oktatott gérbék és
feliiletek targy hagyomanyos tartalméval.

10 Ertékelés

Tevékenység tipusa 10.1 Ertékelési kritériumok| 10.2 Ertékelési modszerek 10.3 Ardnya a végso
jegyben
10.4 El6adas Alapfogalmak és Félév végi irasbeli vizsga 40 %
alaptételek ismerete
10.5 Szeminarium / Labor| Feladatmegoldasok Félév végi irasbeli vizsga 40 %
helyessége
Félév kozbeni tevekenység | Hazi feladatok, félév 20%

kozben megirt felmérdk

10.6 A teljesitmény minimumkdvetelményei

o A gorbék és feliiletek elméletébdl a legalapvetobb fogalmak és tételek ismerete
e Tudjon megoldani egyszeriibb feladatokat a tantargy témakorébol

Kitoltés datuma Eldadas feleldse Szeminarium feleldse
2015.4 pr. 22. Dr. Mezei Ildiko-1lona adj. Dr. Mezei Ildiko-1lona adj.
Az intézeti jovahagyas datuma Intézetigazgato,

2015.4 pr. 29. Dr. Szenkovits Ferenc, egyet. docens




