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Ha az ABC háromszög BC,CA, illetve AB oldalain (vagy azok meghosszabb́ıtásán) rendre felvesszük
az X,Y, Z pontokat, akkor az AZY,BXZ és CY X háromszögeket nevezzük az X,Y és Z pontokhoz
tartozó reziduális háromszögeknek. A dolgozatunkban igazoljuk a reziduális háromszögek GA, GB , GC

súlypontjai által alkotott háromszög, az XY Z háromszög és az eredeti ABC háromszög területe között
a következő összefüggést:

1. Tétel. Az előbbi jelölésekkel

9 · T [GAGBGC ] = 2 · T [ABC] + T [XY Z]. (1)

Majd ezt általánośıtjuk négyszögre, illetve a súlypontok helyett általánosabb speciális pontokra.
Négyszög esetén érvényes a következő összefüggés:

2. Tétel. Ha az ABCD négyszögben M ∈ BC,N ∈ CD,P ∈ DA és Q ∈ AB, valamint GA, GB , GC , GD

az AQP, BMQ, CNM és DPN háromszögek súlypontja, akkor

9T [GAGBGCGD] = 2T [ABCD] + 2T [MNPQ] + T [AMDQCPBNA]. (2)

Az előbbi tételekben a súlypontok helyetteśıthetők ponthármasokkal, amelyek tagjainak a baricentri-
kus koordinátái ciklikusan permutálódnak. Egy sajátos eset a következő álĺıtás:

3. Tétel. Ha A1, A2, A3 az AZY háromszög A-ból, Z-ből, illetve Y -ból induló oldalfelezőinek felezőpontjai
és hasonlóan értelmezzük a B1, B2, B3 pontokat a BXZ, illetve a C1, C2, C3 pontokat a CY X háromszögek-
ben, akkor

T [A1B1C1] + T [A2B2C2] + T [A3B3C3] =
11

16
· T [ABC] +

7

16
· T [XY Z]. (3)

A dolgozat további általánośıtásokat is tartalmaz, illetve rámutatunk arra is, hogy magasabb dimen-
zióra hogyan terjeszthető ki a tétel.
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