1.1. Alapfeladatok
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1.1.1. Feladat. Igazold, hogy a 14nj:3 tort wrreducibilis, ha n € 7.

1.1.2. Feladat. Hatdrozd meg az osszes olyan haromgjegyi szamot, amelyet 11-gyel osztva
a hdnyados a szamjegyeinek négyzetosszege!

1.1.3. Feladat. Hatdrozd meg a

472

(1 —+1+2x)

egyenlotlenséget teljesito valos szdmokat!

5 <2x+9

1.1.4. Feladat. Igazold, hogy ha ABC' D korbeirhaté négyszog, akkor az ABC, BCD,CDA
é¢s DAB hdromszogek sulypontjai eqy korre illeszkednek! Altaldnositds!

1.1.5. Feladat. Tekintjik azokat a koroket, amelyek dthaladnak az ABCDE konvex 6tszog
legalabb csicsdan (legfeljebb 10 kort). lgaz-e, hogy a kordk dltal szdrmaztatott kérlapok
lefodik az otszoget?

1.1.6. Feladat. Adott 100 pont a sikban gy, hogy kézilik semelyik harom nem illeszkedik
eqy eqyenesre. Igazold, hogy az dltaluk meghatdrozott hdaromszogeknek legaldbb a 30%-a
nem heqgyesszogi!

1.1.7. Feladat. Adott n-re hatdrozd meg azokat a p értékeket, amelyekre igaz a kovetkezd
tulajdonsdg:
Minden n oldali konvex sokszog feldarabolhato p darab eqyenld szdri haromszogre.

1.1.8. Feladat. FEgy 50 x 50-es négyzet belsejébe egy olyan A1 A, ... A, tértvonalat irunk,
amely a négyzet belsejének egyetlen pontjatol sincs 1 eqységnél nagyobb tavolsdgra. Igazold,
hogy a tortvonal hossza legaldbb 1248 egység!

1.1.9. Feladat. 99 darab kdrtya mindegyikére felirunk egy természetes szamot az [1,99]
intervallumbdl (kilonbézé kdrtydkra irhatunk kilénbozé szamokat). Igazold, hogy ha a
kartyak halmazanak egyetlen részhalmazdban sem oszthaté 100-zal a kdrtydkra irt szamok
osszege, akkor minden kdrtydra ugyanaz a szam van irval

1.1.10. Feladat. Adott a sikon 3n kulonbozé pont. Igazold, hogy megszerkeszthetd n
pdronként diszjunkt haromszog, amelyeknek a csiucsai az adott pontok kézt vannak!

1.2. Versenyfeladatok

1.2.1. Feladat. 17 kutato mindegyike levelezik egymdssal (mindenki mindenkivel) hdrom
ktilonbozo témakdrben, de barmely két kutato pontosan eqy témdban levelezik. Igazold, hogy
van 3 olyan kutato, amelyek pdronként ugyanabban a témdban leveleznek! Altalanositas!



1.2.2. Feladat. Az ABC eqyenld oldali hdromszog O pontjdt vetitjik az oldalakra. Iga-
zold, hogy a vetiiletek dltal meghatdrozott hdromszog sulypontja az OG szakasz felezopontja,
ahol G az eredeti hdromszog sulypontja!

1.2.3. Feladat. Egy fakockdn (vagyis a kocka felszinén) megjeloliink 100 pontot. Lehetséges-
e, hogy az igy kapott ponthalmaz a kocka minden forgatdsdra nézve invarians?

1.2.4. Feladat. Egy csoportban 24-en beszélnek japdnul, 24-en maldj nyelven és 24-en
perzsdul (farszi). Igazold, hogy a csoportbdl kivdlaszthato olyan tdrsasdg, amelyben mindhdrom
nyelvet pontosan 12 ember beszéli!

1.2.5. Feladat. Igazold, hogy négy kilonbozd pdrhuzamos sikhoz mindig szerkesztheto
eqy szabdlyos tetraéder, amelynek mind a négy sikra pontosan eqy csucsa illeszkedik!



